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63.ro¢nik MO Zadania tloh éesko-polsko-slovenského stretnutia

(SutaZ sa konala 22.-25. 6. 2014.)

1. Dokazte, 7e kladné reélne ¢isla a, b, ¢ spliiaja rovnicu
at + b+t +4a??E = 2(a2b2 +a%? + b202)
prave vtedy, ked existuje trojuholnik ABC' s vnutornymi uhlami «, 3, v takymi, Ze
sina =a, sinf=0>b a siny=c.

(Jaromir Sims3a)
2. Pre dané kladné celé ¢isla a, b, x1 zostavime postupnost é&isel (z,,)°; spliiajicich
vztah x,, = ax,,_1 +b pre kazdé n = 2. Ur¢te podmienku na zadané ¢isla a, b a x1, ktora
je nutna a postacujica na to, aby pre vSetky indexy m, n platila implikidcia m | n =
= T | Tny. (Jaromir Sims3a)
3. Dany je konvexny Stvoruholnik ABCD, pricom |{ABC| = |£ADC| = 135°. Na
polpriamkach AB, AD st postupne zvolené také body M, N, ze |[{MCD| = |{NCB| =
= 90°. Kruznice opisané trojuholnikom AMN a ABD sa druhykrat pretinaji v bode
K # A. Dokézte, ze priamky AK a KC st navzajom kolmé. (Iran)
4. Dany je trojuholnik ABC| pricom P je stred strany AC. Kruznica k pretina tsecky
AP, CP, BC, AB postupne v ich vnutornych bodoch K, L, M, N. Ozna¢me S stred
K L. Nech plati

2.-|AN|-|AB|-|CL|=2-|CM|-|BC|-|AK| = |AC| - |AK]| - |CL|.

Dokéazte, Ze potom priesecnik priamok KN a ML lezi na osi tsecky PS. (Jan Mazak)

5. Uréte vietky kladné celé ¢éisla n spliiajice nasledujicu podmienku: pre kazdé nezé-

porné celé ¢isla k, m také, ze k +m < n, davaju ¢isla ("n_%k) a ("Em) rovnaky zvysSok
po deleni dvoma. (Polsko)
6. Nech n = 6 je celé ¢islo a F je systém 3-prvkovych podmnozin mnoziny {1,2,... ,n}

spliiajtci nasledujicu podmienku: pre kazdé 1 < i < j < n existuje aspon L%nj -1
podmnozin A € F takych, ze i, j € A. Dokézte, ze pre niektoré celé ¢islo m = 1 existuju
navzajom disjunktné podmnoziny A, Ao, ..., A, € F také, Ze

|A1UA2U...UAm‘§’Il—5.

(Polsko)



