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(Sutaz sa konala 7.—-138. 7. 2014.)

1. Nech ag < a1 < as < ... je nekoneénd postupnost kladnych celych ¢éisel. Dokézte, Ze existuje
prave jedno celé ¢islo n = 1 také, ze
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(Rakusko)

2. Nech n > 2 je celé ¢&islo. Uvazujme $achovnicu s rozmermi n X n pozostavajicu z n? jednotko-
vych Stvorcovych policok. Konfigurdciu n vezi na tejto Sachovnici nazyvame $tastnd, ak kazdy
riadok a kazdy stipec obsahuje prave jednu vezu. Najdite najvicsie kladné celé ¢islo k také, ze
pre kazdu $tastna konfiguraciu n vezi existuje Stvorec s rozmermi k x k, ktory neobsahuje vezu
na ziadnom zo svojich k? poli¢ok. (Chorvatsko)

3. V konvexnom Stvoruholniku ABCD plati [{ABC| = |£CDA| = 90°. Bod H je pitou
kolmice z bodu A na priamku BD. Body S, T lezia postupne na stranach AB, AD, pricom
bod H je vnitornym bodom trojuholnika SCT a plati

|£CHS| - |£CSB| =90°, |[{THC|—- |4{DTC|=90°.
Dokazte, ze priamka BD sa dotyka kruznice opisanej trojuholniku TS H. (Irén)

4. Na strane BC' daného ostrouhlého trojuholnika ABC' lezia body P, @, pricom |{PAB| =
= |ABCA| a |[{CAQ| = |[{ABC|. Body M a N lezia postupne na priamkach AP a AQ tak, ze
bod P je stredom tsecky AM a bod @ je stredom usecky AN. Dokazte, ze priamky BM a CN
sa pretinaju na kruZnici opisanej trojuholniku ABC. (Gruzinsko)

5. Banka v Kapskom Meste razi mince s hodnotou 1/n pre kazdé kladné celé ¢islo n. Majme
koneénu kolekciu takychto minci (nie nutne s roznymi hodnotami), ktord mé celkovit hodnotu
nanajvys 99 + % Dokazte, ze tuto kolekciu mozno rozdelit na 100 alebo menej casti tak, aby
kazda cast mala celkovii hodnotu nanajvys 1. (Luxembursko)

6. Hovorime, Ze priamky v rovine s vo vSeobecnej polohe, ak Ziadne dve nie st rovnobezné
a ziadne tri neprechiddzaju jednym bodom. Mnozina priamok vo vSeobecnej polohe rozdeluje
rovinu na oblasti, z ktorych niektoré maji koneény obsah; nazyvame ich konecné oblasti
prislichajice danej mnozine priamok. Pre kazdé dostatocne velké n dokazte, ze v Tubovolnej
mnoZzine n priamok vo vSeobecnej polohe je mozné zafarbif aspon y/n priamok modrou farbou
tak, ze ziadna z prislichajucich kone¢nych oblasti nebude maf celt hranicu modra.  (Rakisko)



