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52.ro¢nik MO Zadania tloh domaceho kola kategorie A

(Termin odovzdania: v pondelok 25. novembra 2002.)

1. Postupnost celych éisel (x,,)°%; s prvym ¢lenom z; = 1 spliia podmienku

xn:ixn_lj:---j:xl

s vhodnou volbou znamienok ,+% a ,,—“ pre lubovolné n > 1, napriklad zo = —x1,
r3 = —x9 + X1, T4 = T3 — Ty — X1, ... Pre dané n urcte vsetky mozné hodnoty z,,.
(J. Foldes)

2. Na priamke p st dané rozne body A, B, C' v tomto poradi, kde |[AB| =1 a |BC| = h.
Uvazujme kruznice k4, kg, ko, ktoré sa dotykaja priamky p postupne v bodoch A, B,
C. Kruznice k4, kp maju pritom vonkajsi dotyk v bode P a kruznice kg, kc maja
vonkajsi dotyk v bode (). Urcte vSetky také hodnoty polomeru kruznice kg, pre ktoré
je trojuholnik BP(@ rovnoramenny. (J. Zhouf)

3. Urcte vsetky mozné hodnoty vyrazu

a* +b* + ¢
a2b? 4 a2c2 4 b2c?’

kde a, b, ¢ st dlzky stran trojuholnika. (P. Kanovsky)

4. Urcte vSetky prirodzené ¢isla n > 1 také, ze v niektorej ¢iselnej stustave so zakladom
z 2 5 plati nasledovné kritérium delitelnosti: Trojmiestne éislo (abc), je delitelné
¢islom n prave vtedy, ked je ¢islom n delitelné ¢islo ¢ + 3b — 4a. (P. Cernek)

5. V rovine st dané tri rézne body K, L, M, ktoré v tomto poradi lezia na priamke.
V tejto rovine najdite mnozinu vSetkych vrcholov C' stvorcov ABC D takych, ze bod K
lezi na strane AB, bod L na uhlopriecke BD a bod M na strane C'D. (J. Simsa)

6. Hraci A a B hraja na doske zlozenej zo Siestich poli oc¢islovanych 1,2,... .6 nasle-
dujicu hru. Na zaciatku je umiestnena na pole s ¢islom 2 figarka a potom sa hadze
beZnou hracou kockou. Ak padne ¢islo delitelné tromi, posunie sa figirka na pole s ¢islom
(resp. B), ak sa dostane figtirka na pole s ¢islom 1 (resp. 6). S akou pravdepodobnostou
zvitazi hrac A? (P. Cernek)



