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2002/2003
52.ro¢nik MO Zadania uloh domaceho kola kategorie B

(Termin odovzdania: v pondelok 20. janudra 2003.)

1. Palindromom rozumieme prirodzené ¢islo, ktoré sa cita rovnako odpredu aj odzadu,
napr. 16261. Najdite najvacsi stvormiestny palindréom, ktorého druhé mocnina je tiez
palindromom. (E. Kovac)

2. Najdite vsetky trojice redlnych éisel (z,y, z) vyhovujacich sustave rovnic

2?4+ y® =927,
22y + y%r = 625

(J. Zhouf)

3. Je dany trojuholnik so stranami dlZok a, b, ¢ a obsahom S. Dokézte, Ze rovnost
2¢% = |a? — b?| plati prave vtedy, ked existuje trojuholnik so stranami dizok a, b, 2c
a obsahom 285. (P. Cernek)

4. Krokom budeme rozumiet nahradenie usporiadanej trojice celych éisel (p, g, r) tro-
jicou (r + 5¢,3r — 5p,2q — 3p). Rozhodnite, ¢i existuje celé ¢islo k také, Ze z trojice
(1,3,7) vznikne po konenom pocte krokov trojica (k,k + 1,k + 2). (P. Cernek)

5. V rovine je dany pravouhly lichobeznik ABCD s dlhsou zakladiiou AB a pravym
uhlom pri vrchole A. Kruznica k; zostrojend nad stranou AD ako priemerom a kruz-
nica ko, ktora prechadza vrcholmi B, C a dotyka sa priamky AB, maju vonkajsi dotyk
v bode P. Dokazte, ze uhly CPD a ABC st zhodné. (J. Svréek)

6. V kartezianskej sustave siradnic Ouv znazornite mnozinu vsetkych bodov [u, v], kde
u > 0, pre ktoré ma rovnica
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|z° —ux|+ve—1=0

s neznamou x prave tri rozne realne rieSenia. (J. Simsa)



