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66. ro¢nik MO Zadania tloh domaceho kola kategorie B

(Termin odovzdania: v piatok 20. janudra 2017.)

1. Kazdému vrcholu pravidelného 66-uholnika priradime jedno z ¢isel 1 alebo —1. Ku
kazdej usecke spajajucej dva jeho vrcholy (strane ¢i uhlopriecke) potom pripiSeme sicin
¢isel v jej krajnych bodoch a vsetky cisla pri jednotlivych tseckach sc¢itame. Urcte
najmensiu moznu a najmensiu nezapornt hodnotu takéhoto suctu.  (Pavel Calabek)

2. Urcte vsetky dvojice (a,b) redlnych parametrov, pre ktoré ma ststava rovnic

|z| +y = a,
2yl —z =0

prave tri rieSenia v obore realnych cisel, a pre kazd z nich tieto riesenia urcte.
(Jaroslav Svréek)

3. Na kruznici k st zvolené body A, B, C, D, E (v tomto poradi) tak, ze plati |[AB| =
= |CD| = |DE|. Dokazte, ze taziska trojuholnikov ABD, ACD a BDFE lezia na kruznici
ststrednej s kruznicou k. (Tomas Jurik)

4. Najdite vSetky osemciferné ¢isla *2x0%1%6 so Styrmi neznamymi nepdrnymi ciframi
vyznacenymi hviezdickami, ktoré st delitelné ¢islom 2 016. (Jaromir Sims3a)

5. Dany je pravouhly trojuholnik ABC' s preponou AB. Ozna¢me D pitu jeho vysky
z vrcholu C' a M, N priese¢niky osi uhlov ADC', BDC' so stranami AC, BC. Dokéazte,
ze plati

2|AM|-|BN| = |MN|>.

(Jaroslav Svréek)

6. Urcte vietky redlne ¢isla r také, Ze nerovnost a3 4 ab + b3 = a? 4 b2 plati pre vietky

.....

dvojice redlnych ¢isel a, b, ktoré su vécsie alebo rovné r. (Jan Mazak)



