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2016/2017
66. ro¢nik MO Zadania tlloh doméaceho kola kategorie C

(Termin odovzdania: v piatok 20. janudra 2017.)

1. Dokéazte, ze pre Tubovolné realne ¢islo a plati nerovnost

1
2y - > 1.
a +a2—a+1:a+

Urcte, kedy nastava rovnost. (Jaroslav Svréek)

2. N4jdite najvicsie prirodzené &islo d, ktoré mé ta vlastnost, ze pre lubovolné priro-
dzené c¢islo n je hodnota vyrazu

V(n) =n*+11n% — 12
delitelna ¢islom d. (Ales Kobza)

3. Pita vysky z vrcholu C' v trojuholniku ABC' deli stranu AB v pomere 1 : 2. Dokéazte,
7e pri zvy¢ajnom oznaceni dlZok stran trojuholnika ABC plati nerovnost

3la —b] < c.
(Jaroslav Svréek)

4. Najdite vietky trojcleny P(z) = ax? + bx + ¢ s celo¢iselnymi koeficientmi a, b, ¢, pre
ktoré plati P(1) < P(2) < P(3) a zaroven

(P(1))* + (P(2))

2+ (PB)° =22

(Tomas Jurik)

5. V danom trojuholniku ABC zvolme vnutri strany AC body K, M a vnutri strany BC
body L, N tak, ze

|AK| = |[KM| = [MC|, |BL|=|LN|=[NC].

Dalej oznaé¢me E priese¢nik uhlopriecok lichobeznika ABLK, F prieseénik uhloprie-
cok lichobeznika KLNM a G priesecnik uhlopriecok lichobeznika ABN M. Dokéazte,
ze body E, F' a G lezia na taznici trojuholnika ABC' z vrcholu C a uréte pomer
|GF|:|EF)|. (Sérka Gergelitsova)

6. a) Marienka rozmiestni do vrcholov pravidelného osemuholnika rozne pocty od
jedného po osem cukrikov. Peter si potom moéze vybraf, ktoré tri kopky
cukrikov da& Marienke, ostatné si ponecha. Jedinou podmienkou je, zZe tieto
tri kopky lezia vo vrcholoch rovnoramenného trojuholnika. Marienka chce
rozmiestnit cukriky tak, aby ich dostala ¢o najviac, nech uz Peter trojicu
vrcholov vyberie akokolvek. Kolko ich tak Marienka zarucene ziska?

b) Rovnaku tlohu vyrieste aj pre pravidelny devituholnik, do ktorého vrcho-
lov rozmiestni Marienka 1 az 9 cukrikov. (Medzi rovnoramenné trojuholniky
zaradujeme aj trojuholniky rovnostranné.)

(Jaromir Sims3a)



