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67.ro¢nik MO Zadania tuloh celostatneho kola kategorie A

(SutaZ sa konala 18.-21. 3. 2018.)

1. V spoloc¢nosti Tudi st niektoré dvojice spriatelené. Pre kladné celé ¢islo k = 3 hovo-
rime, Ze spoloc¢nost je k-dobré, ak mozno kazda k-ticu Tudi zo spolo¢nosti rozsadit okolo
okruhleho stola tak, ze sa kazdi dvaja susedia priatelia. Dokézte, ze ak je spolo¢nost
6-dobra, tak je aj 7-dobré. (Josef Tkadlec)

2. Realne cisla x, y, z st zvolené tak, zZe cisla
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st dlzkami stran (nedegenerovaného) trojuholnika. Uréte vietky mozné hodnoty vyrazu
xy +yz + zz. (Michal Rolinek)

3. Dany je trojuholnik ABC. Os uhla pri vrchole A pretina stranu BC v bode D.
Ozna¢me F, F stredy kruznic opisanych trojuholnikom ABD, ACD. Akt velkost mdze

mat uhol BAC, ak stred kruznice opisanej trojuholniku AEF lezi na priamke BC?
(Patrik Bak)

4. Uvazujme Tubovolnt trojicu celych ¢isel a, b a ¢, ktoré st dlzkami stran trojuholnika,
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zlomkov
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celociselné. Dokazte, ze suéin menovatelov tychto troch zlomkov alebo jeho dvojnasobok
je druhou mocninou celého ¢isla. (Jaromir Sims3a)

5. Dany je rovnoramenny lichobeznik ABC'D s dlhsou zakladnou AB. Oznac¢me [ stred
kruznice vpisanej do trojuholnika ABC a J stred kruznice pripisanej k strane AD
trojuholnika AC'D. Dokéazte, Ze priamky I.J a AB st rovnobezné. (Patrik Bak)

6. Najdite najmensie prirodzené ¢islo n také, Ze pre Tubovolné ofarbenie ¢isel 1, 2, 3,
..., n tromi farbami existuji medzi uvedenymi ¢islami dve ¢isla rovnakej farby, ktorych
rozdiel je druhd mocnina prirodzeného ¢isla.

(Vojtech Balint, Michal Rolinek, Josef Tkadlec)



