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2018/2019
68. ro¢nik MO Zadania tloh domaceho kola kategorie B

(Termin odovzdania: v pondelok 21. janudra 2019.)

1. Najdite vsetky osemciferné cisla také, z ktorych po vyskrtnuti niektorej Stvorice
susednych cifier dostaneme Stvorciferné cislo, ktoré je 2019-krat mensie.
(Pavel Calabek)

2. V trojuholniku ABC' s pravym uhlom pri vrchole A plati |[AB| = 4 a |AC| = 3.
Ozna¢me M stred prepony BC a N priesecnik osi vnatorného uhla pri vrchole B
s odvesnou AC. Usecky AM a BN sa pretinaji v bode, ktory ozna¢me K. Vypocitajte
pomer obsahov trojuholnika BAK a Stvoruholnika CN K M. (Patrik Bak)

3. Upravou prirodzeného ¢&isla nazveme nasledujiicu operaciu: ak je &islo parne, vydelime
ho dvoma; ak je neparne, pripoc¢itame k nemu ¢islo 1.
a) Dokézte, Ze z lubovolného prirodzeného ¢isla dostaneme po niekolkych tpra-
vach cislo 1.
b) Pre ktoré z ¢isel 1, 2, ..., 10° budeme potrebovat najvicsi pocet tiprav, kym
ziskame ¢islo 17
(Jan Mazak)

4. Pre nezadporné realne ¢éisla a, b plati a® 4+ b? = 1. Uréte najmensiu aj najvicsiu mozni
hodnotu vyrazu

at+ b +ab+1

V= a-+b

(Patrik Bak, Jaromir Simsa)

5. Nech ABCD je konvexny stvoruholnik, v ktorom AD | BD. Ozna¢me M priesec¢nik
jeho uhlopriecok a zostrojme kolmy priemet P bodu M na priamku AB a kolmy
priemet () bodu B na priamku AC'. Dokazte, ze bod M je stredom kruznice vpisanej
trojuholniku PQD. (Jaroslav Svréek, Jaromir Simsa)

6. Konetni mnozinu prirodzenych c¢isel nazveme peknd, ak na vypis tychto cisel
v desiatkovej stustave potrebujeme parny pocet kazdej zo zastipenych cifier. Peknymi
mnozinami st napriklad {11, 13,31}, {10, 100, 110} a tiez prazdna mnozina. Uréte, kolko
je v8etkych peknych podmnozin mnoziny {1,2,...,2018}. (Patrik Bak)



