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2018/2019
68. ro¢nik MO Zadania tlloh doméaceho kola kategorie C

(Termin odovzdania: v pondelok 21. janudra 2019.)

1. Nezname ¢islo je delitelné préve Styrmi ¢islami z mnoziny {6, 15,20, 21, 70}. Urcte,
ktorymi. (Michal Rolinek)

2. Na strane AB trojuholnika ABC st dané body D a E tak, ze |AD| = |DE| = |EB]|.
Body A a B st postupne stredmi tuseciek CF a C'G. Priamka C'D pretina priamku F B
v bode I a priamka C'E pretina priamku AG v bode J. Dokéazte, ze priese¢nik priamok
Al a BJ lezi na priamke FG. (Pavel Calabek)

3. Nech a, b, ¢ su kladné reélne ¢isla, ktorych sicet je 3, a kazdé z nich je nanajvys 2.
Dokazte, ze plati nerovnost

a® +b? + ¢ + 3abe < 9.
(Patrik Bak)

4. Kazdé policko tabulky 2 x 13 ofarbime prave jednou zo Styroch farieb. Kolkymi
sposobmi to mozno spravit tak, aby Ziadne dve susedné policka neboli ofarbené rovnakou
farbou? (Za susedné povazujeme prave tie policka tabulky, ktoré maji spolo¢nt stranu.)

(Jaroslav Svréek)

5. Nech «, 3, 7, 9, €, ¢, 1, w st postupne velkosti vnitornych uhlov pri vrcholoch A,
B,C, D, E, F, G, H konvexného osemuholnika ABCDFEFGH, v ktorom plati

a+f=74+0=c+p=9+w.

Oznac¢me dalej K, L, M, N postupne stredy uhlopriecok AD, CF, EH, GB. Dokazte,
7e priamky KM a LN st navzajom kolmé. (Josef Tkadlec)

6. Najdite vsetky trojciferné cisla n s tromi roéznymi nenulovymi ciframi, ktoré sa
delitelné suc¢tom vsetkych troch dvojcifernych ¢isel, ktoré dostaneme, ked v pdvodnom
¢isle vyskrtneme vzdy jednu cifru. (Jaromir Sims3a)



