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59. ro¢nik MO Zadania uloh celostatneho kola kategorie A

(SutaZ sa konala 21. -24. 3. 2010.)

1. Urcte vSetky dvojice celych kladnych cisel a, b, pre ktoré plati
4% 4 4a® +4 = b2,
(Martin Panak)

2. Kruhovy ter¢ s polomerom 12cm zasiahlo 19 vystrelov. Dokazte, Ze vzdialenost
niektorych dvoch zasahov je mensia ako 7 cm. (Vojtech Balint, Jaromir Sims3a)

3. Rumburak uniesol na svoj hrad 31 ¢lenov strany A, 28 ¢lenov strany B, 23 ¢lenov
strany C, 19 ¢lenov strany D a kazdého zavrel do samostatnej cely. Po praci sa obcas
mohli prechadzat po dvore a rozpravat sa. Akonédhle sa spolu zacali rozpravat traja
¢lenovia troch réznych stran, Rumburak ich za trest preregistroval do Stvrtej strany.
(Nikdy sa spolu nerozpravali viac ako traja uneseni.)

a) Mohlo sa staf, ze po uréitom case boli vSetci uneseni ¢lenmi jednej strany?
Ktorej?

b) Uréte vsetky Stvorice celych kladnych ¢isel, ktorych stucet je 101 a ktoré
ako pocty unesenych clenov styroch stran umoznuja, aby sa Rumburakovym
pri¢inenim stali ¢asom vSetci ¢lenmi jednej strany.

(Vojtech Baélint, Jaromir Sims3a)

4. Je dana kruznica k s tetivou AC, ktora nie je priemerom. Na jej dotycnici vedenej
bodom A zvolime bod X # A a oznac¢ime D priesecnik kruznice k s vnitrom tsecky X C
(ak existuje). Trojuholnik AC'D doplnime na lichobeznik ABC'D vpisany do kruznice k.
Urcéte mnozinu priese¢nikov priamok BC a AD prislachajicich vSetkym takym licho-
beznikom. (Pavel Leischner)

5. Na tabuli st napisané ¢isla 1, 2, ..., 33. V jednom kroku zvolime dve ¢isla napisané na
tabuli, ktorych stcin je druhou mocninou prirodzeného ¢isla, obe zvolené ¢isla zotrieme
a na tabulu napiSeme druht odmocninu z ich sti¢inu. Takto pokracujeme, az na tabuli
ostant iba také ¢isla, Ze sti¢in ziadnych dvoch z nich nie je druhou mocninou. (V jednom
kroku moéZeme zotriet aj dve rovnaké ¢isla a nahradif ich tym istym ¢islom.) Dokazte,
ze na tabuli ostane aspon 16 cisel. (Peter Novotny)

6. Najdite minimum vyrazu
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spolo¢ny nasobok ¢isel z, y. (Tomas Jurik)



