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70.ro¢nik MO Zadania tilloh vyberového stustredenia v kat. C

(SutaZ sa konala v pondelok 7. juna 2021.)

1. Do tabulky 2021 x 2021 je vpisanych 20212 realnych ¢isel tak, ze sticet vietkych ¢isel
v tabulke je nezaporny. Rozhodnite, ¢i je vzdy mozné preusporiadat stipce tejto tabulky
tak, aby sucet ¢isel na hlavnej diagonale bol nezaporny. (Hlavna diagonala spaja lavy
horny a pravy dolny roh tabulky.)

2. Je dany rovnobeznik ABCD. Nech E, F, G, H st postupne stredy jeho stran AB,
BC, CD, DA. Priamky BH a AC sa pretinaju v bode I, priamky BD a EC v bode J,
priamky AC a DF v bode K, priamky AG a BD v bode L. Dokazte, ze Stvoruholnik
IJKL je rovnobeznik.

3. Najdite vSetky usporiadané dvojice kladnych celych ¢isel (a,b) takych, ze a — b je
prvocislo a ab je druh& mocnina celého ¢isla.

4. Predpokladajme, Ze Styri po dvoch rozne realne éisla a, b, ¢, d splhaji
(@ +0>—D(a+b)=0B*+—1)(b+c)=(*+d* —1)(c+d).

Urcte vSetky mozné hodnoty suctu a + b + ¢ + d a pre kazda moznost uvedte priklad
stvorice vyhovujucich ¢isel a, b, ¢, d s tymto stctom.

5. Predpokladajme, Ze v trojuholniku ABC' so stredom I kruznice vpisanej plati vztah
|AC| + |AI| = |BC|. Urcte pomer |{BAC|: |[{CBA].



