MATEMATICKA OLYMPIADA 2022/2023

Zadania aloh domaceho kola kategorie C

1 Kolko z 2022 zlomkov
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ma celociselnd hodnotu?
(Jaroslav Zhouf)
2 Ziac¢ka ma z patminttoviek priemer znamok presne 1,12. DokaZte, Ze z nich ma aspori 22 jednotiek. (Mozné
znamky su 1, 2, 3,4, 5.)
(Josef Tkadlec)

3 Vtrojuholniku ABC ozna¢me M stred strany AB, N stred strany AC a P stred Gsecky MN. Dokazte, Ze ak |[MN| =
|AP|, tak BP L CP.

(Patrik Bak, EliSka Macdkova)
4 Hrame nasledujucu hru. Na zaciatku je na stole k kdpok, na ktorych je postupne 1, 2, 3, ..., k Zeténov. V kazdom
tahu vyberieme l'ubovolné dve kopky a odstranime z oboch rovnaky pocet Zetonov. Nasim cielom je, aby na stole
zostal jediny Zetédn. MéZe sa nam to podarit, ak
a) k=10,
b) k=117
(Radek Horensky)

5 Nech ABCDE je pravidelny patuholnik. Priesecnik uhlopriecky AC s osou strany AB oznacme F. Dokazte, Ze
trojuholniky ABC a CDF maju rovnaky obsah.

(David Hruska)

6 Urcte najvacSie prirodzené ¢islo n také, Ze n = 10 a pre I'ubovolnych 10 ro6znych ¢isel z mnoZiny {1, 2, ..., n}
plati nasledujice tvrdenie: Ak nie je ani jedno z tychto 10 ¢isel prvocislo, tak je stucet niektorych dvoch z nich
prvocislo.

(Jan Mazak)

Termin odovzdania rieSeni: 16.1.2023




