
MATEMATICKÁ OLYMPIÁDA 2022/2023
Zadania úloh krajského kola kategórie A

1 Na hracompláne 8×5 je rozmiestnených 8 bielych a 8 čiernych žetónov ako na obrázku vľavo.
V jednomťahu jemožné posunúť žetón na prázdne polı́čko susediace stranou. Určte najmenšı́
počet ťahov, ktorými možno z pôvodného rozostavenia zı́skať rozostavenie na obrázku vpra‑
vo.

2 V obore reálnych čı́sel riešte sústavu rovnı́c

ට√𝑥 + 2 = 𝑦 − 2,

ට√𝑦 + 2 = 𝑥 − 2.

3 Nech 𝐴𝐵𝐶𝐷 je konvexný štvoruholnı́k a 𝑃 je priesečnı́k jeho uhlopriečok. Nech platı́ |𝐴𝐵| =
|𝐵𝐶| = |𝐶𝐷| a |∢𝐴𝑃𝐷| < 90∘. Označme 𝑅 a 𝑆 postupne obrazy bodov 𝐴 a𝐷 v osových súmer‑
nostiach podľa priamok 𝐵𝐷 a 𝐴𝐶. Dokážte, že úsečky 𝐵𝐶 a 𝑅𝑆 sú rovnobežné.

4 Nájdite všetky trojice kladných celých čı́sel (𝑎, 𝑏, 𝑐), pre ktoré je súčin

(𝑎 + 𝑏)(𝑏 + 𝑐)(𝑐 + 𝑎)(𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 2036)

rovný mocnine niektorého prvočı́sla s celočı́selným exponentom.

Krajské kolo MO kategórie A sa koná v utorok 10. januára 2023 od 8:30 do 12:30. Súťažiaci tedamajú na riešenie
úloh 4 hodiny čistého času.

Za každú úlohu môže súťažiaci zı́skať 6 bodov. UƵ spešným riešiteľom je ten žiak, ktorý zı́ska 10 alebo viac bodov.
Počas súťaže nie je dovolené použiť kalkulačky ani žiadne iné elektronické prı́stroje a žiadne pı́somné materiály.
Tieto údaje sa žiakom oznámia pred začiatkom súťaže.

Riešenia úloh budú v deň súťaže od 14:30 dostupné na internetových adresách www.olympiady.sk a skmo.sk.
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