MATEMATICKA OLYMPIADA 2022/2023

Zadania aloh krajského kola kategorie A

1 Nahracom plane 8 X5 je rozmiestnenych 8 bielych a 8 ¢iernych Zeténov ako na obrazku vlavo.
Vjednom tahu je mozZné posuntt Zetén na prazdne policko susediace stranou. Urcte najmensi
pocet tahov, ktorymi moZno z po6vodného rozostavenia ziskat rozostavenie na obrazku vpra-
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2 V obore realnych ¢isel rieste sustavu rovnic

\/§+2=y—2,

\/7
\/R=x—2.

3 Nech ABCD je konvexny Stvoruholnik a P je priesecnik jeho uhlopriecok. Nech plati |AB| =
|[BC| = |CD|a|xAPD| < 90°. Oznacme R a S postupne obrazy bodov A a D v osovych simer-
nostiach podla priamok BD a AC. Dokazte, Ze iseCky BC a RS sd rovnobezZné.

4 Najdite vSetky trojice kladnych celych ¢isel (a, b, ¢), pre ktoré je sicin
(a+b)(b+c)(c+a)(a+b+c+2036)

rovny mocnine niektorého prvocisla s celoc¢iselnym exponentom.

Krajské kolo MO kategdrie A sa kona v utorok 10. januara 2023 od 8:30 do 12:30. SutaZziaci teda maju na rieSenie
uloh 4 hodiny ¢istého casu.

Za kazdu ulohu moze sutaziaci ziskat 6 bodov. UspeSnym rieSitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov.
Pocas sutaZze nie je dovolené pouzit kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
Tieto Gidaje sa Ziakom oznamia pred zaciatkom sttaze.

Riesenia tloh budu v den sutaze od 14:30 dostupné na internetovych adresach www.olympiady.sk a skmo.sk.
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