
MATEMATICKÁ OLYMPIÁDA 2022/2023
Zadania úloh krajského kola kategórie C

1 Ziak si známkouzposlednej päťminútovky zlepšil celkový priemer z2,6na2,5. Koľkopäťminú‑
toviek celkom pı́sal? Určte všetky možnosti. (Možné známky sú 1, 2, 3, 4, 5.)

2 Nech reálne čı́sla 𝑎, 𝑏, 𝑐 sú také, že platı́ 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 = 1. Dokážte, že

(𝑎 + 𝑏𝑐)(𝑏 + 𝑐𝑎)(𝑐 + 𝑎𝑏) ≥ 0,

a určte všetky trojice (𝑎, 𝑏, 𝑐), pre ktoré je tento súčin rovný 0.

3 Vpravidelnompäťuholnı́ku𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸 označme𝐹 priesečnı́k uhlopriečok𝐴𝐶,𝐵𝐸 a𝐺 priesečnı́k
predlžených strán 𝐸𝐴, 𝐶𝐵. Ktorý zo štvoruholnı́kov 𝐶𝐷𝐸𝐹 a 𝐴𝐹𝐵𝐺 má väčšı́ obsah?

4 Styri navzájom rôzne prvočı́sla 𝑝, 𝑞, 𝑟, 𝑠 splňajú rovnosť

72 + 𝑝 = 𝑞 ⋅ 𝑟 ⋅ 𝑠.

Určte najmenšiu možnú hodnotu 𝑝.

Krajské kolo MO kategórie C sa koná v utorok 4. apríla 2023 so začiatkom najneskôr o 10:00. Súťažiaci majú na
riešenie úloh 4 hodiny čistého času. Súťažiaci teda majú na riešenie úloh 4 hodiny čistého času.

Za každú úlohu môže súťažiaci zı́skať 6 bodov. Uspešným riešiteľom je ten žiak, ktorý zı́ska 10 alebo viac bodov.
Počas súťaže nie je dovolené použiť kalkulačky ani žiadne iné elektronické prı́stroje a žiadne pı́somné materiály.

Riešenia úloh budú v deň súťaže od 14:30 dostupné na internetových adresách www.olympiady.sk a skmo.sk.
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