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61.ro¢nik MO Zadania tuloh celostatneho kola kategorie A
(SutaZ sa konala 25. -28. 3. 2012.)

1. N4ajdite vsetky celé ¢isla n, pre ktoré je n* — 3n? + 9 prvocislo. (Ales Kobza)

2. Zistite, aky je najvicsi mozny obsah trojuholnika ABC, ktorého taznice maju dizky
spliiajtce nerovnosti t, < 2, ¢, < 3, t. < 4. (Pavel Novotny)

3. Dokéazte, ze medzi Tubovolnymi 101 redlnymi éislami existuju dve ¢isla u a v, pre
ktoré plati
100 ju — o] - [1 —uv| £ (1 +u?)(1 4 0?).

(Pavel Caldbek)
4. Vnutri rovnobeznika ABCD je dany bod X. Zostrojte priamku, ktora prechadza

bodom X a rozdeluje dany rovnobeznik na dve ¢asti, ktorych obsahy sa navzijom lisia
¢o najviac. (Vojtech Balint)

5. V skupine 90 deti ma kazdé aspon 30 kamaratov (kamaratstvo je vzajomné). Dokézte,
ze ich mozno rozdelif do troch 30-¢lennych skupin tak, aby kazdé diefa malo vo svojej
skupine asponl jedného kamaréata. (Jan Mazak)

6. V obore redlnych cisel rieste stistavu rovnic

zt 4+ 9% +4 = byz,
y4+22+4:5zx,
2t 42?44 = 5zy.

(Jaroslav Svréek)



