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63. ro¢nik MO Zadania tuloh celostatneho kola kategorie A
(Sutaz sa konala 23.-26. 3. 2014.)

1. Nech n je celé kladné ¢islo. Oznac¢me vsetky jeho kladné delitele dy, do, ..., di tak,

aby platilo d; < do < ... < dj (¢ize d; = 1 a d, = n). Uréte vSetky také hodnoty n,

pre ktoré plati ds — d3 = 50 a 11ds + 8d7; = 3n. (Matas Harminc)

2. V rovine, v ktorej je dand usecka AB, uvazujme trojuholniky XY Z také, ze X je
vnatornym bodom tsecky AB, trojuholniky XBY a XZA st podobné (AXBY ~
~ AXZA) a body A, B, Y, Z lezia v tomto poradi na kruznici. Najdite mnozinu
stredov vSetkych useciek Y Z. (Michal Rolinek, Jaroslav Svréek)

3. Majme Sachovnicu 8 x 8 a ku kazdej ,hrane“, ktora oddeluje dve jej policka, napisme
prirodzené éislo, ktoré udava pocet spésobov, ako mozno celit Sachovnicu rozrezat na
obdlznicky 2 x 1 tak, aby dotyéna hrana bola stc¢astou rezu. Uréte poslednt cifru stétu
vsetkych takto napisanych cisel. (Michal Rolinek)

4. Do kina prislo 234 divakov. Uréte, pre ktoré n = 4 sa mohlo stat, ze divakov bolo
mozné rozsadit do n radov tak, aby kazdy divék v i-tom rade sa poznal prave s j divakmi
v j-tom rade pre Iubovolné i,5 € {1,2,... ,n}, i # j. (Vztah znamosti je vzajomny.)

(Tomas Jurik)

5. Dany je ostrouhly trojuholnik ABC. Ozna¢me k kruznicu s priemerom AB. Kruznica,
ktora sa dotyka osi uhla BAC v bode A a prechadza bodom C, pretina kruznicu k
v bode P, P # A. Kruznica, ktora sa dotyka osi uhla ABC v bode B a prechadza
bodom C|, pretina kruznicu k£ v bode @, QQ # B. Dokéazte, ze priese¢nik priamok AQ
a BP lezi na osi uhla ACB. (Peter Novotny)

6. Pre Iubovolné nezéporné realne ¢isla a a b dokdzte nerovnost

a b > a+b

+ >
V2+1 Va2+1 "~ Vab+1

a zistite, kedy nastéva rovnost. (Tomés Jurik, Jaromir Simsa)



