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57.ro¢nik MO Zadania uloh krajského kola kategorie A

(Sutaz sa konala v stredu 23. janudra 2008.)

1. Najdite vsetky stvorice p, q, r, s navzajom réznych realnych cisel, pre ktoré su p, ¢q
korenmi rovnice
2 +rr+s—1=0

a r, s korenmi rovnice
pr® +p(qg— 1z +12=0.

(Tomas Jurik)
2. V tabulke n x n, pricom n = 2, st po riadkoch napisané vsetky ¢isla 1,2,...,n?
v tomto poradi (v prvom riadku s za sebou napisané ¢éisla 1,2, ... ,n, v druhom riadku
n+1,n+2,...,2n, atd.). V jednom kroku mézeme zvolit Tubovolné dve ¢isla na
susednych poli¢kach (t.j. na takych, ktoré maji spolo¢nu stranu), a ak je ich aritmeticky
priemer celé ¢islo, obe nahradime tymto priemerom. Pre ktoré n mozno po kone¢nom
pocte krokov dostat tabulku, v ktorej st vSetky ¢isla rovnaké? (Peter Novotny)

3. Dany je ostrouhly trojuholnik ABC s pétami vysok D, E, F leziacimi postupne na
stranach AB, BC, CA. Obraz bodu F' v stredovej simernosti podla stredu strany AB
lezi na priamke DE. Urcte velkost uhla BAC. (Jan Mazak)
4. Dokézte, Ze pre neziporné realne &sla z, y spliiajice vztah 22 + y8 = 2 plati

2 +2 2 3xy.

(Jén Mazak)



