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57.ro¢nik MO Zadania uloh celostatneho kola kategorie A

(SutaZ sa konala 13. - 16. 4. 2008.)

1. Uréte koeficienty p, ¢, r polynému f(x) = z3 + pz? + qx + r, ak viete, Ze st to
nenulové navzajom rozne celé ¢isla a ze f(p) = p3, f(q) = ¢>. (Vojtech Balint)

2. V ostrouhlom trojuholniku ABC| v ktorom |AC| # |BC/|, ozna¢me D a E pity vySok
z vrcholov A a B. Nech V je priesec¢nik vysSok trojuholnika ABC, bod F' je priese¢nik
priamok AB a DE a bod S je stred strany AB. Dalej nech K je priese¢nik kruznic
opisanych trojuholnikom BDS a AES rozny od bodu S.

a) Dokézte, ze body D, E, V, K lezia na jednej kruznici.

b) Dokéazte, ze body F, V, K lezia na jednej priamke. (Jan Mazak)
3. V tabulke n x n, pri¢om n = 2, st po riadkoch napisané vsetky ¢isla 1,2,...,n?
v tomto poradi (v prvom riadku st za sebou napisané ¢isla 1,2, ... ,n, v druhom riadku
n+1,n+2...,2n, atd.). V jednom kroku mézeme zvolit lubovolné dve ¢isla na
susednych polickach (t.j. na takych, ktoré maji spolo¢ni stranu) a bud obidve sti¢asne

.....

krokov dostat tabulku, v ktorej su vSetky ¢isla rovné 3657 (Peter Novotny)

4. Dokézte, 7e pre ziadne prirodzené é&islo n nie je ¢islo 27" — n?” prvodcislom.
(Jan Mazak)

5. Nech z, y, z su kladné realne cisla, ktorych sucin je 1. Dokazte, ze ak k, m s kladné
celé ¢isla, pricom k > m, tak

xk+yk+zkzxm+ym+zm‘
(Pavel Novotny)

6. Oznaéme zvyéajnym sposobom dizky stran a faznic daného trojuholnika. Najdite
vSetky mozné hodnoty vyrazu
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(Pavel Novotny)



