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56.ro¢nik MO Zadania uloh krajského kola kategorie A

(Sutaz sa konala v utorok 23. janudra 2007.)

1. Zistite, aky je najmensi mozny obsah trojuholnika ABC, ktorého vysky spliiaju
nerovnosti v, = 3cm, v, = 4cm, v, = 5cm. (Pavel Novotny)

2. Nech a, b st redlne ¢isla. Ak mé rovnica
et — 42 + 42 +ar +b=0

dva rozne realne korene také, Zze ich sucet sa rovna ich sucinu, tak plati a +b > 0
a pritom dana rovnica nemd ziadne iné redlne korene. Dokazte. (Jaromir Simsa)

3. Nech M je Iubovolny vnutorny bod prepony AB pravouhlého trojuholnika ABC.
Oznac¢me S, S1, S stredy kruznic opisanych postupne trojuholnikom ABC, AMC,
BMC.
a) Dokézte, ze body M, C, S1, Sy a S lezia na jednej kruznici.
b) Pre ktort polohu bodu M ma tato kruznica najmensi polomer?
(Jaroslav Svréek)

4. Nech p, ¢ st dané prirodzené c¢isla, pricom p < ¢. Urcte najmensSie prirodzené
¢islo m s vlastnosfou: Sucet vSetkych zlomkov v zékladnom tvare, ktoré maji me-
novatela m a ktorych hodnoty lezia v otvorenom intervale (p, q), je aspont 56(q* — p?).

(Vojtech Balint)



