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55.ro¢nik MO Zadania uloh krajského kola kategorie C

(Sutaz sa konala v utorok 21. marca 2006.)

1. Zakladna AB lichobeznika ABCD je trikrat dlhsia ako zédkladna C'D. Ozna¢me M
stred strany AB a P priesecnik tsecky DM s uhloprieckou AC. Vypocitajte pomer
obsahov trojuholnika CDP a stvoruholnika M BCP. (Pavel Novotny)

2. Ak realne ¢sla a, b, ¢, d spliiaji rovnosti
=0+ =+d% =1,

plati nerovnost

ab + ac + ad + bc + bd + cd < 3.

Dokézte a zistite, kedy za danych podmienok nastane rovnost. (J. Svréek)

3. KruZnice k, ¢ s vonkaj$im dotykom lezia obe v obdizniku ABCD, ktorého obsah
je 72cm?. Kruznica k sa pritom dotyka stran CD, DA a AB, zatial ¢o kruznica ¢ sa
dotyka stran AB a BC'. Urcte polomery kruznic k a ¢, ak viete, Zze polomer kruZnice k
je v centimetroch vyjadreny celym ¢islom. (J. Svréek)

4. Najdite vSetky dvojice prvocisel p, q, pre ktoré plati
P+ q2 =q+ 145p2.

(J. Morav¢ik)



