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2004/2005
54.ro¢nik MO Zadania uloh domaceho kola kategorie B

(Termin odovzdania: v piatok 14.janudra 2005.)

1. Urcte vsetky dvojice (a,b) redlnych ¢isel, pre ktoré ma kazdé z rovnic
2 +ax+b=0, 224+ 20+ 1)z +20+1=0

dva rozne realne korene, pricom korene druhej rovnice st prevratenymi hodnotami
korenov prvej rovnice. (E. Kovac)

2. Dany je rovnobeznik ABC'D. Priamka vedend bodom D pretina tisecku AC' v bode G,
usecku BC' v bode F' a polpriamku AB v bode F tak, ze trojuholniky BEF a CGF
maju rovnaky obsah. Uréte pomer |AG| : |GC]. (T. Jurik)

3. Na stole lezi k£ hromadok o 1, 2, 3, ..., k kamenoch, kde & = 3. V kazdom kroku
vyberieme tri lubovolné hromadky na stole, zli¢ime ich do jednej a pridame k nej jeden
kamer, ktory dovtedy na stole nebol. Dokéazte, ze ak po niekolkych krokoch vznikne
jedind hroméadka, potom vysledny pocet kamenov nie je delitelny tromi. (J. Zhou)

4. Oznacme V priesecnik vysok a S stred kruznice opisanej trojuholniku ABC, ktory
nie je rovnostranny. Dokazte, ze ak uhol pri vrchole C' ma 60°, potom os uhla AC'B je
osou usecky VS. (J. Zhou)

5. V obore redlnych cisel vyrieste rovnicu

r 5|z -7
r+4 T|lx] -5

.....

realneho ¢isla ). (J. Simsa)

6. Do kruznice k s polomerom r st vpisané dve kruznice k1, ko s polomerom r /2, ktoré
sa vzajomne dotykaju. Kruznica ¢ sa zvonka dotyka kruznic k1, ko a s kruznicou k£ ma
vnutorny dotyk. Kruznica m ma vonkajsi dotyk s kruznicami ko, a ¢ a vnutorny dotyk
s kruznicou k. Vypocitajte polomery kruznic ¢ a m. (L. Bocek)



