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54.ro¢nik MO Zadania tiloh domaceho kola kategorie C

(Termin odovzdania: v piatok 14.janudra 2005.)

1. Nech a, b, ¢, d st také redlne ¢isla, ze a + d = b + ¢. Dokézte nerovnost
(a—b)(c—d)+(a—c)(b—d)+(d—a)(b—c) 20.
(E. Kovac)

2. Zistite, pre ktoré prirodzené ¢isla n = 2 je mozné z mnoziny {1,2,... ,n— 1} vybrat
navzajom rozne parne ¢isla tak, aby ich stucet bol delitelny ¢islom n. (J. Zhouf)

3. V lubovolnom konvexnom Stvoruholniku ABC D oznafme E stred strany BC a F'
stred strany AD. Dokézte, ze trojuholniky AED a BFC maja rovnaky obsah prave
vtedy, ked st strany AB a C'D rovnobezné. (J. Simsa)

4. Tri stvormiestne ¢isla k, ¢/, m maju rovnaky tvar ABAB, t.j. Cislica na mieste
jednotiek je rovnaka ako ¢islica na mieste stoviek a ¢islica na mieste desiatok je rovnaka
na mieste desiatok o 1 mensiu ako ¢islo k. Cislo m je stétom éisel k a £ a je delitelné
deviatimi. Urcte vsetky také ¢isla k. (T. Joska)

5. Urcte pocet vSetkych trojic dvojmiestnych prirodzenych ¢isel a, b, ¢, ktorych stcin
abc mé zapis, v ktorom sa vsetky ¢islice rovnaké. Trojice lisiace sa len poradim ¢isel
povazujeme za rovnaké, t.j. zapoc¢itavame ich len raz. (J. Simsa)

6. V trojuholniku ABC so stranou BC dlzky 2 cm je bod K stredom strany AB. Body L
a M rozdeluja stranu AC na tri zhodné tusecky. Trojuholnik K LM je rovnoramenny
a pravouhly. Uréte dizky stran AB, AC vsetkych takych trojuholnikov ABC.

(P. Leischner)



