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54.ro¢nik MO Zadania uloh krajského kola kategorie A

(Sutaz sa konala v utorok 18. janudra 2005.)

1. Ak je suéin kladnych redlnych éisel a, b, ¢ rovny 1, plati nerovnost

a b & 3
+ + = -
(a+1)(b+1) (b+1)(c+1) (c+1)(a+1) ~ 4
Dokézte a zistite, kedy nastéava rovnost. (J. Simsa)

2. V obore celych cisel rieste stistavu rovnic

r(y4+z+1)=y> + 22 -5,
y(z +x+1) =22 + 2% -5,
2w +y+1)=a>+y* -5

(J. Simsa)

3. V rovine je dany rovnoramenny trojuholnik K LM so zakladnou K L. Uvazujme
lubovolné dve kruznice k a £, ktoré maju vonkajsi dotyk a ktoré sa dotykaju priamok
KM a LM postupne v bodoch K a L. Urcte mnozinu dotykovych bodov T vsetkych
takych kruznic k a /. (J. Svréek)

4. Najdite vSetky dvojice prirodzenych ¢isel, ktorych sticet méa poslednu ¢islicu 3, rozdiel
je prvocislo a sucin je druhou mocninou prirodzeného cisla. (J. Foldes)



