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53.ro¢nik MO Zadania uloh krajského kola kategorie A

(SutaZ sa konala v utorok 13.janudra 2004.)

1. Uréte pocet vSetkych patmiestnych palindrémov, ktoré si delitelné ¢islom 37. (Pa-
lindréomom nazyvame cislo, ktorého zapis v desiatkovej stistave sa ¢ita rovnako spredu
aj zozadu.) (J. Sims3a)

2. Pre Tubovolné kladné celé ¢islo n zostavme z pismen A a B vSetky mozné , slova®
dlzky n a ozna¢me p,, pocet tjch z nich, ktoré neobsahuji ani trojicu AAA po sebe
nasledujucich pismen A ani dvojicu BB po sebe nasledujucich pismen B. Zistite, pre
ktoré kladné celé c¢isla n plati, ze obe cisla p,, a p,41 st parne. (R. Kucera)

3. Ozna¢me K Iubovolny vnutorny bod strany AB daného trojuholnika ABC'. Priamka
CK pretina kruznicu opisant trojuholniku ABC v bode L (L # C). Ozna¢me k;
kruznicu opisant trojuholniku AKL a ky kruznicu opisant trojuholniku BKL.
a) Dokézte, ze priamka AC je doty¢nicou ku kruznici k; prave vtedy, ked
priamka BC' je dotyc¢nicou ku kruznici ks.
b) Predpokladajme, ze priamka AC je se¢nicou kruznice k. Nech P (P # A) je
priese¢nik priamky AC' s kruznicou k1 a Q (Q # B) je priese¢nik priamky BC
s kruznicou ko. Dokazte, ze bod K lezi na tusecke PQ).
(J. Simsa, J. Zhouf)

4. Nech K, L a M st postupne priesecniky osi vnatornych uhlov «, 3 a v pri vrcholoch
A, B a C daného trojuholnika ABC' s protilahlymi stranami BC, CA a AB. Dokéazte,
ze plati nerovnost
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(J. Svréek)



