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65. ro¢nik Matematickej olympiady
2015/2016 Riesenia uloh okresného kola kategorie Z5

Informacia pre okresnu komisiu MO:

Pri kazdej tlohe sa za akékolvek tplné rieSenie prideluje 6 bodov. Ak ziak riesi tlohu
postupom, ktory sa odlisuje od vsetkych tu uvedenych rieSeni, ale tilohu nevyriesi uplne,
bodovacia schéma sa zvoli tak, aby co najlepsie korespondovala s navrhom hodnotenia tu
uvedenym. Uspesnym riesitelom je ten ziak, ktory ziska 9 alebo viac bodov.

Prosime o zaslanie vysledkovych listin okresnych ko6l predsedom KKMO alebo nimi poverenej
osobe.

Upozortiujeme tiez na moznost zverejnit vysledkovii listinu okresného kola na oficidlnej
stranke Slovenskej komisie MO: skmo . sk. Stac¢i poslat vysledkovi listinu e-mailom na adresu
skmo@skmo.sk v takom forméte, v akom si ju Zeldte zverejnit na internete. Na stranke
skmo . sk/dokument . php?id=429 ndjdete Sablénu vo forméte Excelovskej tabulky, ktorti mo-
Zete pri priprave vysledkovych listin pouzit. Nie je to vSak povinny format, mézete pouzit
aj vlastny. Prosime len, aby ste dodrzali oznacenie poradia podla nasledovného prikladu:
Ak prave 5 ziakov dosiahne viac bodov ako ziak X.Y. a prdve traja ziaci (vratane X.Y.)
dosiahnu rovnako vela bodov ako X.Y., tak ziakovi X.Y. patri v poradi 6. — 8. miesto,
pripadne skratene len 6. miesto. Analogickym postupom sa urcuje umiestnenie vsetkych
ziakov. Inymi slovami, napr. nepiste pri ziakovi, ze skoncil na 2. mieste, ak pred nim skon¢ili
traja ziaci s plnym poctom bodov a on ma o jeden bod menej — v takom pripade mu patri
4. miesto.

1. Mamicka zavdra slivky do flias tak, Ze slivky z jednej flase jej wvystacia bud na
16 satocok, alebo na 4 koldaciky, alebo na polovicu plechu ovocnych rezov. V spajze ma
4 také flase a chce upiect jeden plech ovocngch rezov a 6 koldacikov. Na kolko Satécok
jej vystacia zvysné slivky? (Michaela Petrova)
Riesenie. Najskor zistime, kolko ktorych dobrot sa da pripravit zo vsetkych sliviek:

o Styri fTage sliviek vystacia na 4 - % = 2 celé plechy ovocnych rezov.
e Styri flage sliviek vystacia na 4 -4 = 16 kolacikov.
e Styri flage sliviek vystacia na 4 - 16 = 64 satécok.

V spotrebe sliviek teda platia rovnosti:
2 plechy = 16 kolacikov = 64 Satocok.

Ked mamicka spotrebuje slivky na jeden plech ovocnych rezov, spotrebuje polovicu
vSetkych sliviek. Zvysia tak slivky na

1 plech = 8 kolac¢ikov = 32 satdcok.

Ked spotrebuje este slivky na 6 kolac¢ikov, zvys$né slivky uz vystacia len na 2 kolaciky,
teda na $tvrtinu predchddzajiceho mnozstva. Zo zvysnych sliviek teda mozno upiect

2 kolaciky = 8 satdcok.

Ndvrh hodnotenia. 2 body za vyjadrenie mnozZstva jednotlivych druhov, ktoré mozno upiect zo vSetkych
sliviek; po 1 bode za vyjadrenie spotreby sliviek na 1 plech a 6 kolacikov; 2 body za vyjadrenie spotreby
sliviek na sSatocky a zaver.
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Pozndmka. Uvodné prevadzajtce vztahy mozno zapisat aj takto:
1 plech = 8 kolacikov, 1 kolacik = 4 satocky.

Predchadzajtce tivahy potom mozeme zjednodusit nasledovne:

Po upeceni plechu ovocnych rezov zvysia slivky na 1 plech, t.j. na 8 kolacikov. Po
upeceni dalsich 6 kola¢ikov zvysia slivky na 2 kolaciky, t.j. na 8 Satoc¢ok.

Pri takomto postupe hodnotte po 2 bodoch kazdy z troch uvedenych krokov.

Iné rieSenie. Spotrebu sliviek budeme pocitat vo flasiach:

KedZe jedna fTasa sliviek vystaci na polovicu plechu ovocnych rezov, na jeden plech
treba dve flase. Pre dalSie pouzitie tak ostéavaju 2 flase.

KedZe jedna flasa vystaci na 4 kolaciky, na 6 kolacikov treba jeden a pol flase. Pre
dalsie pouzitie tak ostava pol fTaSe.

KedZe jedna fTasa vystaci na 16 Satocok, zo zvySnej polovice sa dé upiect 8 Satocok.

Ndvrh hodnotenia. 2 body za poznatok, Ze po upeceni plechu zvysia dve flase; 2 body za poznatok, Ze
po upeceni dalsich Siestich kol4¢ikov ostane polovica flase; 2 body za dopocitanie a zaver.

2. Stryko Fero mal dve zdhrady: mrkvovd mala tvar stvorca, jahodovd mala tvar obdlz-
nika. Pritom sirka jahodovej zahrady bola trikrat mensia ako sirka mrkvovej zahrady
a dlZka jahodovej zdhrady bola o 8 metrov vicsia ako dlzka mrkvovej zdhrady. Ked strijko
zahrady oplotil, zistil, Ze obe mali rovnaky obvod. Urcte rozmery mrkvovej a jahodovej
zahrady. (Erika Novotna)

RieSenie. Jahodova zahrada bola §tvorcova, preto jej dlzka bola rovnaka ako jej $irka,
a tento rozmer bol rovny trojnasobku sirky jahodovej zdhrady. Zo zadania navyse vieme,

.....

Obvody oboch zahrad vyjadrené pomocou sirky jahodovej zdhrady teda boli

obvod mrkvovej zdhrady = 12 x sirka jahodovej zédhrady,

obvod jahodovej zahrady = 8 x sirka jahodovej zahrady + 16 metrov.
Kedze obe zdhrady mali rovnaky obvod, platilo, Ze
12 x sirka jahodovej zahrady = 8 x sirka jahodovej zahrady + 16 metrov.

Z toho vyplyva, ze Sirka jahodovej zdhrady bola 16 : 4 = 4 metre. Teda rozmery
mrkvovej zahrady boli 12 x 12 metrov a rozmery jahodovej zahrady boli 20 x 4 metre.
Ndvrh hodnotenia. 2 body za vyjadrenie dlzky jahodovej zahrady pomocou jej sirky; 2 body za

vyjadrenie obvodov oboch zahrad; 1 bod za vyjadrenie Sirky jahodovej zdhrady; 1 bod za rozmery
oboch zihrad.



3. Jeden mesiac mal styri pondelky, pdt nediel a jeden piatok trindsteho. Na ktory den
v tyzdni pripadol toho roku Novy rok? Ktorym driom v tyzZdni bude Novy rok v roku
nasledujicom? (Marta Volfova)

RiesSenie. Kedze v piatok bolo 13., muselo byt v nedelu 15. a v pondelok 16. Na nedele
tak pripadaju datumy 1., 8., 15.; 22., 29. a na pondelky pripadaja datumy 2., 9., 16.,
23., pripadne 30. KedZe v uvazovanom mesiaci bolo pif nediel a $tyri pondelky, mal
tento mesiac prave 29 dni, jednalo sa teda o februar v priestupnom roku.

7 predchadzajiceho vieme, ze 1. februdra bola nedela, preto 31. januéra bola
sobota. Ostatné januarové soboty boli 24., 17., 10. a 3. Novy rok v uvazovanom roku
teda bol vo stvrtok.

Priestupny rok ma 366 dni, t.j. 52 plnych tyzdiiov a dva dni navySe (366 =
=527+ 2). Novy rok v nasledujicom roku teda bude v sobotu.

Ndvrh hodnotenia. 3 body za zistenie, Ze sa jednalo o februar v priestupnom roku; 2 body za zistenie,

ze Novy rok v uvazovanom roku bol vo $tvrtok; 1 bod za zistenie, Ze Novy rok v nasledujicom roku
bude v sobotu.
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