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52.ro¢nik MO Zadania uloh celostatneho kola kategorie A

(SutaZ sa konala 30. 3. 2. 4. 2003.)

1. V obore redlnych c¢isel rieste sustavu rovnic

2 —zy+y? =71,
x2y+xy2 = -2

(J. Foldes)

2. Vnutri stran BC', CA, AB daného trojuholnika ABC zvolime postupne body D, E,
F tak, aby sa tsecky AD, BE, C'F pretali v jednom bode, ktory ozna¢ime G. Ak je
mozné Stvoruholnikom AFGE, BDGF, CEGD vpisat kruznice, z ktorych kazdé dve
maju vonkajsi dotyk, potom je trojuholnik ABC' rovnostranny. Dokazte. (M. Tancer)

3. Postupnost (z,,)°; s prvym é&lenom x; = 1 spliia pre kazdé n > 1 podmienku
Tpn=tn -1z, 1+t (n—2)z,_o+... £ 225+ 13

s vhodnou volbou znamienok ,+“ a ,,—“. Rozhodnite, ¢ je mozné, aby nerovnost
x, # 12 platila len pre konec¢ne vela indexov n. (P. Cernek)

4. V rovine je dany tupy uhol AK S. Zostrojte trojuholnik ABC' tak, aby jeho strana BC'
lezala na priamke KS, aby bod S bol jej stredom a bod K jej priesecnikom s osou
protilahlého uhla BAC. (P. Leischner)

5. Ukazte, ze v Ciselnej sustave s Tubovolnym zakladom z = 3 existuji dvojmiestne
¢isla A a B, ktoré sa lisia len poradim svojich ¢islic a maju tato vlastnost: Kvadraticka
rovnica x2 — Az + B = 0 m4 v obore realnych ¢isel dvojnasobny koren. Dokazte tiez, ze
pre dany zaklad z je taka dvojica A, B jedina. Napriklad v desiatkovej ststave (z = 10)
st to jedine ¢isla A =18 a B = 81. (J. Simsa)

6. Ak sucin kladnych ¢isel a, b, ¢ je rovny 1, potom plati

b
il 4fzatbte
b ¢ a

Dokéazte. (P. Kanovsky)



