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51.ro¢nik MO Zadania uloh domaceho kola kategorie B

(Termin odovzdania: v utorok 15. janudra 2002.)

1. Do tabulky 4 x 4 st vpisané kladné reédlne ¢isla tak, ze sucin v kazdej pitici tvaru Eﬁj
je rovny 1. Zistite maximalny pocet roznych ¢isel zapisanych v tabulke.  (P. Cernek)

2. Urcte, kolko ¢isel mozeme vybrat z mnoziny {1,2,3,...,75599,75600} tak, aby
medzi nimi bolo ¢islo 75600 a aby pre Tubovolné dve vybrané ¢isla a, b platilo, Ze a je
delitelom b alebo b je delitelom a. (Uvedte vSetky moznosti.) (J. Foldes)

3. Nech k je polkruznica zostrojena nad priemerom AB, ktord lezi vo vnutri $tvorca
ABCD. Uvazujme jej doty¢nicu t1 z bodu C' (réznu od BC') a ozna¢me P jej prieseénik
so stranou AD. Nech t; je spolo¢na vonkajsia dotycnica polkruznice k£ a kruznice
vpisanej trojuholniku CDP (rézna od AD). Dokézte, ze priamky ¢ a ty si navzajom
kolmé. (J. Svréek)

4. Pokial méame n = 2 prirodzenych ¢isel, moézeme s nimi spravif nasledujicu operaciu:
Vyberieme niekolko z nich, ale nie vSetky a kazdé z vybranych ¢isel nahradime ich
aritmetickym priemerom. Zistite, ¢i je mozné pre ITubovolnt zacdiatoéni n-ticu dostat
po kone¢nom pocte krokov vsetky cisla rovnaké, ak n sa rovna

a) 2000, b) 35, c) 3, d) 17. (J. Foldes)

5. Zistite, pre ktoré realne cisla p ma stustava

I2y —2r = b,
2 _ 2
y'r—2y=2p—p
prave tri rieSenia v obore realnych ¢isel. (P. Cernek)

6. Je dany rovnostranny trojuholnik M P(@Q. N&jdite mnozinu vrcholov C' vsetkych
trojuholnikov ABC' takych, ze body P, @) st pity vysok z vrcholov A, B a bod M
je stred strany AB. (J. Simsa)



