skmo.sk

2001/2002
51.ro¢nik MO Zadania uloh krajského kola kategorie B

(Sutaz sa konala v utorok 26. marca 2002.)

1. N&jdite vSetky prirodzené ¢isla n, ktoré si mensie ako 100 a majua tu vlastnost, ze
druhé mocniny cisel 7n + 5 a 4n + 3 sa koncia rovnakym dvojcislim. (J. Simsa)

2. V obore redlnych cisel rieste stistavu rovnic

(2 + 1) (y* + 1)+ 242y =0
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(J. Simsa)

3. Vo vnutri stran AB, BC, CD a DA konvexného Stvoruholnika ABC' D st postupne
zvolené body K, L, M a N. Ozna¢me S priese¢nik priamok KM a LN. Ak je mozné
vpisat kruznice Stvoruholnikom AKSN, BLSK, CMSL a DNSM, potom je mozné
vpisat kruznicu aj Stvoruholniku ABC D. Dokazte. (J. Zhouf)

4. Je danych n nezapornych ¢isel. Mozeme vybrat lubovolné dve z nich, napriklad a a b,
a < b, a zamenit ich ¢islami 0 a b — a. Dokazte, Ze opakovanim tejto operéacie je mozné
vSetky dané ¢isla zmenit na nuly prave vtedy, ked povodné ¢&isla je mozné rozdelit do
dvoch skupin tak, ze stcty cisel v oboch skupinach st rovnaké. (J. Foldes)



