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51.ro¢nik MO Zadania uloh celostatneho kola kategorie A

(Sutaz sa konala 7.-10. 4. 2002.)

1. V obore celych c¢isel rieste stistavu rovnic

(42)s + Ty = 14,
(2y)5 — (3:11)7 = 74,

kde (n); znac¢i nasobok ¢isla k najblizsi k ¢islu n. (P. Cernek)

2. Uvazujme Tubovolny rovnostranny trojuholnik K LM, ktorého vrcholy K, L a M
lezia postupne na straniach AB, BC a CD daného stvorca ABCD. Najdite mnozinu
stredov stran vSetkych takych trojuholnikov K LM. (J. Zhouf)

3. Dokazte, ze prirodzené ¢islo A je druhou mocninou niektorého prirodzeného cisla
prave vtedy, ked pre kazdé prirodzené n je aspon jeden z rozdielov

(A4+1)? - A, (A+2)?—A, (A+3)2?—A, ..., (A+n)?-A
delitelny ¢islom n. (P. Kanovsky)
4. Najdite vSetky dvojice realnych cisel a, b, pre ktoré ma rovnica

ar? —24x +b
_ =
2 —1

v obore realnych ¢isel prave dve rieSenia, pri¢om ich stucet je 12. (P. Cernek)
5. V rovine je dany trojuholnik K LM a bod A leziaci na polpriamke opacnej k pol-

priamke K L. Zostrojte pravouholnik ABC D, ktorého vrcholy B, C' a D lezia postupne
na priamkach KM, KL a LM. (P. Calabek)

6. Nech RT je mnozina vSetkych kladnych realnych ¢isel. Najdite vsetky funkcie
f:RT — R* spliiajtce pre Iubovolné z,y € Rt rovnost

fzf) = fay) + .

(P. Kanovsky)



