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2009/2010
59. ro¢nik MO Zadania uloh domaceho kola kategorie B

(Termin odovzdania: v pondelok 11. janudra 2010.)

1. Na stole lezia tri kopky zapaliek: v jednej 2009, v druhej 2010 a v poslednej 2011.
Hrag¢, ktory je na tahu, zvoli dve kopky a z kazdej z nich odoberie po jednej zapalke.
V hre sa pravidelne striedaju dvaja hraci. Hra konci, akonahle niektora kopka zmizne.
Vyhrava ten hrac¢, ktory urobil posledny tah. Popiste stratégiu jedného z hracov, ktora
mu zaruci vyhru. (Jan Mazak)

2. Na tabuli je napisané Stvorciferné ¢islo, ktoré méa presne Sest kladnych delitelov,
delitelov je druhou mocninou prirodzeného ¢isla. Urcte vSetky ¢isla, ktoré mozu byt na
tabuli napisané. (Peter Novotny)

3. V rovine je dana usecka AB. Zostrojte rovnobeznik ABCD, pre ktorého stredy
stran AB, C'D, DA oznacené postupne K, L, M plati: body A, B, L, D lezia na jednej
kruznici a aj body K, L, D, M lezia na jednej kruznici. (Jaroslav Svréek)

4. Najdite 2 009 po sebe iducich stvorcifernych cisel, ktorych sucet je sii¢inom troch po
sebe iducich prirodzenych ¢isel. (Radek Horensky)

5. Vnutri kratsieho oblika AB kruznice opisanej rovnostrannému trojuholniku ABC
je zvoleny bod D. Tetiva C'D pretina stranu AB v bode E. Dokéazte, ze trojuholnik so
stranami dlizok |AE|, | BE|, |CE| je podobny s trojuholnikom ABD. (Pavel Leischner)
6. Realne ¢isla a, b majui tuto vlastnost: rovnica 22 —ax+b—1 = 0 ma v mnoZine realnych
¢isel dva rozne korene, ktorych rozdiel je kladnym korefiom rovnice 22 — az + b+ 1 = 0.
a) Dokéazte nerovnost b > 3.
b) Pomocou b vyjadrite korene oboch rovnic. (Jaromir Sims3a)



