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58. ročník MO Zadania úloh domáceho kola kategórie C

(Termín odovzdania: vo štvrtok 8. januára 2009.)

1. Tomáš, Jakub, Martin a Peter organizovali na námestí zbierku pre dobročinné účely.
Za chvíľu sa pri nich postupne zastavilo päť okoloidúcich. Prvý dal Tomášovi do jeho
pokladničky 3 Sk, Jakubovi 2 Sk, Martinovi 1 Sk a Petrovi nič. Druhý dal jednému
z chlapcov 8 Sk a ostatným trom nedal nič. Tretí dal dvom chlapcom po 2 Sk a dvom
nič. Štvrtý dal dvom chlapcom po 4 Sk a dvom nič. Piaty dal dvom chlapcom po 8 Sk
a dvom nič. Potom chlapci zistili, že každý z nich vyzbieral inú čiastku, pričom tieto
tvoria štyri po sebe idúce prirodzené čísla. Ktorý z chlapcov vyzbieral najmenej a ktorý
najviac korún? (Peter Novotný)

2. Pravouhlému trojuholníku ABC s preponou AB je opísaná kružnica. Päty kolmíc
z bodov A, B na dotyčnicu k tejto kružnici v bode C označme D, E. Vyjadrite dĺžku
úsečky DE pomocou dĺžok odvesien trojuholníka ABC. (Pavel Leischner)

3. Nájdite všetky štvorciferné čísla n, ktoré majú nasledujúce tri vlastnosti: V zápise
čísla n sú dve rôzne cifry, každá dvakrát. Číslo n je deliteľné siedmimi. Číslo, ktoré
vznikne otočením poradia cifier čísla n, je tiež štvorciferné a deliteľné siedmimi.

(Pavel Novotný)

4. Daný je konvexný päťuholník ABCDE. Na polpriamke BC zostrojte taký bod G,
aby obsah trojuholníka ABG bol zhodný s obsahom daného päťuholníka.

(Lucie Růžičková)

5. Z množiny {1, 2, 3, . . . , 99} vyberte čo najväčší počet čísel tak, aby súčet žiadnych
dvoch vybraných čísel nebol násobkom jedenástich. (Vysvetlite, prečo zvolený výber
má požadovanú vlastnosť a prečo žiadny výber väčšieho počtu čísel nevyhovuje.)

(Jaromír Šimša)

6. Dokážte, že pre ľubovoľné rôzne kladné čísla a, b platí
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(Jaromír Šimša)


