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49. ro¢nik MO Zadania uloh domaceho kola kategorie B

(Termin odovzdania: v utorok 11.janudra 2000.)

1. Pre ktoré redlne ¢isla t ma funkcia f(z) =5x+44+t-|x — 2| — 3 - |x — t| maximum
rovné 07 (P. Cernek)

2. Oznacme S stred kruznice vpisanej fTubovolnému trojuholniku ABC'. Dokézte, Ze
rovnost |AS|-|BS| = |CS|-|AB| plati prave vtedy, ked je uhol ACB pravy.
(J. Svréek)

3. Urcte redlne cisla a, b, pre ktoré ma sustava

z? +y? 4 22% = 16,
xy22+xy+z2:a,
r+y+22=0>

v obore redlnych ¢isel prave jedno rieSenie. (J. Béabela)

4. St dané kruznice k a [ s r6znymi polomermi, ktoré sa dotykaja zvonku v bode T'. Prie-
se¢nikom M dvoch ich spoloénych doty¢nic vedme secnicu s oboch kruznic. Oznac¢me
X ten z oboch priesecnikov kruznice k so secnicou s, ktory je vzdialenejsi od bodu M.
Podobne ozna¢me Y ten z oboch priesecnikov kruznice [ so secnicou s, ktory je vzdia-
lenejsi od bodu M. Nech P je taky bod, ze XTYP je rovnobeznik. Urcte mnozinu
bodov P zodpovedajucich vSetkym takym se¢niciam s. (J. Zhouf)

5. Deviifsten ABCDEFGHYV vznikol zlepenim kocky ABCDEFGH a pravidelného
Stvorbokého ihlana EFGHYV . Na kazd stenu tohto devifstena sme napisali &islo. Styri
z napisanych ¢isel sa 25, 32, 50 a 57. Pre kazdy vrchol devitstena ABCDEFGHV
sCitame ¢isla na vSetkych stenach, ktoré ho obsahuji. Dostaneme tak devit rovnakych
stc¢tov. Uréte zvysnych pif ¢isel napisanych na stenach tohto telesa. (K. Cernekova)

6. Dany je rovnostranny trojuholnik XYZ s faziskom T a stranou dlzky 5 cm. Zostrojte
rovnobeznik ABCD s obsahom 8 cm? a stranou AB dlzky 2 cm tak, aby body X, Y, Z,
T lezali postupne na priamkach AB, BC', CD, DA. (M. Krallova)



