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49. ro¢nik MO Zadania uloh celostatneho kola kategorie A

(Sutaz sa konala 9.—12. 4. 2000.)

1. Nech n je prirodzené &slo. Dokazte, ze stcet 4 - 32" + 3 - 42" je delitelny trindstimi
prave vtedy, ked n je parne. (J. Simsa)

2. Dany je rovnoramenny trojuholnik ABC so zakladnou AB. Na jeho vyske C'D je
zvoleny bod P tak, ze kruznice vpisané trojuholniku ABP a stvoruholniku PECF
st zhodné; pritom bod F je priesec¢nik priamky AP so stranou BC a F' priese¢nik
priamky BP so stranou AC. Dokazte, ze aj kruznice vpisané trojuholnikom ADP
a BC'P st zhodné. (J. Simsa, K. Horak)

3. V rovine je danych 2000 zhodnych trojuholnikov s obsahom 1, ktoré sti obrazmi
toho istého trojuholnika v réznych posunutiach. Kazdy z tychto trojuholnikov obsahuje
taziskd vSetkych zostavajucich. Dokéazte, Ze obsah zjednotenia tychto trojuholnikov je
mensi ako 22. (P. Calabek)
4. Pre ktoré kvadratické funkcie f(z) existuje taka kvadratickd funkcia g(x), Ze korene
rovnice g (f(x)) = 0 st Styri rozne po sebe idtce ¢leny aritmetickej postupnosti a st-
¢asne su aj korenimi rovnice f(z)g(z) = 07 (P. Cernek)

5. Monika zhotovila papierovy model trojbokého ihlana, ktorého podstavou bol pra-
vouhly trojuholnik. Ked model rozrezala pozdlz odvesien podstavy a pozdlz faznice
jednej zo stien, vznikol po rozvinuti do roviny Stvorec so stranou a. Urcte objem tohto
ihlana. (P. Leischner)
6. Néjdite vSetky Stvormiestne ¢isla abed (v desiatkovej stustave), pre ktoré plati rovnost

abed + 1 = (@ + 1)(bd + 1).

(J. Zhouf)



