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58. ro¢nik MO Zadania uloh krajského kola kategorie C

(Sutaz sa konala v utorok 7. aprila 2009.)

1. Uvazujme vyraz
5xt — 422 +5
V)= ———.
(z) x4 +1

a) Dokézte, ze pre kazdé realne ¢islo z plati V(x) = 3.
b) Néjdite najvicsiu hodnotu V (z). (Ales Kobza)

2. V pravouhlom trojuholniku ABC oznac¢ime P pétu vysky z vrcholu C na preponu AB
a D, FE stredy kruznic vpisanych postupne trojuholnikom APC', C'PB. Dokéazte, ze stred
kruznice vpisanej trojuholniku ABC' je priese¢nikom vySok trojuholnika CDE.

(Pavel Leischner)

3. Z mnoziny {1,2,3,...,99} je vybranych niekolko roznych ¢isel tak, Ze sucet ziadnych
troch z nich nie je ndsobkom deviatich.

a) Dokéazte, ze medzi vybranymi ¢islami st najviac Styri delitelné tromi.

b) Ukazte, Ze vybranych ¢isel moze byt 26. (Jaromir Simga)

4. Pravouhlému trojuholniku ABC' s preponou AB a obsahom S je opisand kruznica.
Doty¢nica k tejto kruznici v bode C' pretina doty¢nice vedené bodmi A a B v bodoch
D a E. Vyjadrite dizku tisecky DE pomocou dizky ¢ prepony a obsahu S.

(Peter Novotny)



