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60. ro¢nik MO Zadania tloh domaceho kola kategorie B

(Termin odovzdania: v pondelok 10. janudra 2011.)

1. V obore redlnych c¢isel vyrieste ststavu

N e
VY2 +z22=x+1,
Vz22+a2=y+1.

(Tomas Jurik)

2. Uvazujme vnatorny bod P daného obdlznika ABCD a oznaéme postupne Q, R
obrazy bodu P v stmernostiach podla stredov A, C. Predpokladajme, ze priamka QR
pretne strany AB a BC vo vnatornych bodoch M a N. Zostrojte mnozinu vsetkych
bodov P, pre ktoré plati |M N| = |AB]. (Jaroslav Svréek)

3. Nech a, b, c st redlne cisla, ktorych stcet je 6. Dokazte, ze aspon jedno z cisel
ab+bc, bc+ca, ca+ab

nie je vicsie ako 8. (Jan Mazak)

4. Najdite vsetky celé cisla n, pre ktoré je zlomok

n® +2010
n? + 2010

rovny celému ¢islu. (Pavel Novotny)

5. Zaoberajme sa otazkou, ktoré trojuholniky ABC' s ostrymi uhlami pri vrcholoch A
a B maju nasledujtucu vlastnost: Ak vedieme stredom vysky z vrcholu C' tri priamky
rovnobezné so stranami trojuholnika ABC, pretnu ich tieto priamky v Siestich bodoch
leziacich na jednej kruznici.
a) Ukéazte, ze vyhovuje kazdy trojuholnik ABC' s pravym uhlom pri vrchole C.
b) Vysvetlite, pre¢o Ziadny iny trojuholnik ABC nevyhovuje. (Jaromir Simsa)

6. Urcte pocet desatcifernych ¢isel, v ktorych mozno skrtntif dve susedné cifry a dostat
tak cislo 99-krat mensie. (Jan Mazak)



