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2019/2020
69. ro¢nik MO Zadania uloh domaceho kola kategorie A

(Termin odovzdania: v pondelok 2. decembra 2019.)

1. Pre kladné realne &isla a, b, ¢, d spliajice nerovnosti a > b, ¢ > d plati
a+b>cH+d, ab < cd.

Dokéazte, ze potom nutne plati a > ¢ > d > b. (Michal Rolinek)

2. Dokézte, ze pocet moznosti, ako sa d4 Utvar na obrazku vydlazdit dominovymi

kockami, je druhou mocninou celého ¢isla. (Dominova kocka pokryva vzdy dve policka
susediace stranou.) (Josef Tkadlec)

Obr. 1

3. Vnutri stran AB a AC daného trojuholnika ABC' st zvolené postupne body P a Q).
Oznacme R priesecnik priamok B(Q) a CP a p, q, r postupne vzdialenosti bodov P, @,
R od priamky BC'. Dokazte, ze plati
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(Patrik Bak)
4. Hovorime, ze podmnozina P mnoziny M = {1,2,3,...,42} je polovicatd, ak obsahuje
21 prvkov a kazdé zo 42 ¢isel v mnozinach P a Q = {7z; x € P} dava po deleni ¢islom 43

iny zvySok. Urcte pocet polovicatych podmnozin mnoziny M. (Josef Tkadlec)

5. V rovine st dané dva rézne body O a A. Urcte mnozinu ortocentier vsSetkych
trojuholnikov ABC', pre ktoré je bod O stredom kruznice opisanej. (Pavel Salom)

6. Najdite vSetky trojice a, b, ¢ kladnych celych cisel takych, ze sucin
(a+2b)(b+ 2c)(c+ 2a)

je rovny mocnine niektorého prvocisla. (Jaromir Sims3a)



