skmo.sk

2010/2011
60. ro¢nik MO Zadania tlloh doméaceho kola kategorie C

(Termin odovzdania: v pondelok 10. janudra 2011.)

1. Lucia napisala na tabulu dve nenulové ¢isla. Potom medzi ne postupne vkladala
znamienka plus, minus, krat a delené a vsetky styri priklady spravne vypocitala. Medzi
vysledkami boli iba dve rozne hodnoty. Aké dve ¢isla mohla Lucia na tabulu napisat?

(Peter Novotny)

2. Dokéazte, ze vyrazy 23x + y, 192 + 3y st delitelné ¢éislom 50 pre rovnaké dvojice
prirodzenych ¢isel z, y. (Jaroslav Zhouf)

3. Mame stvorec ABCD so stranou dizky 1cm. Body K

a L su stredy stran DA a DC. Bod P lezi na strane AB D L C
tak, ze |BP| = 2|AP|. Bod @ lezi na strane BC' tak,
ze |CQ| = 2|BQ|. Usetcky KQ a PL sa pretinajt Sp g
v bode X. Obsahy &tvoruholnikov APXK, BQXP, ¢
QCLX a LDKX oznacime postupne S, Sp, S¢, Sp K X
(ako na obréazku). S Q
a) Dokézte, ze Sp = Sp. Sp
b) Vypocitajte rozdiel Sc — Sa. A 2 B

c) Vysvetlite, preco neplati S4 + Sc = S + Sp.
(Peter Novotny)

4.V skupine n ziakov sa spolu niektori kamaréatia. Vieme, ze kazdy ma medzi ostatnymi
aspon $tyroch kamaratov. Ucitelka chce ziakov rozdelit na dve nanajvys Stvorclenné
skupiny tak, ze kazdy bude mat vo svojej skupine aspon jedného kamaréta.
a) Ukéazte, ze v pripade n = 7 sa daju ziaci pozadovanym spdsobom vzdy rozdelit.
b) Zistite, ¢i mozno ziakov takto vzdy rozdelit aj v pripade n = 8.
(Tomas Jurik)

5. Dokézte, Ze najmensi spoloény nasobok [a, b] a najvicési spolo¢ny delitel (a, b) Tubo-
volIngch dvoch kladnych celych &isel a, b spliiaji nerovnost

a-(a,b)+b-[a,b] = 2ab.
Zistite, kedy v tejto nerovnosti nastane rovnost. (Jaromir Sims3a)

6. Je dany lichobeznik ABCD. Stred zadkladne AB ozna¢me P. Uvazujme rovnobezku
so zakladnou AB, ktora pretina usecky AD, PD, PC, BC postupne v bodoch K, L,
M, N.
a) Dokazte, ze |KL| = [MN|.
b) Uré¢te polohu priamky K L tak, aby platilo aj |KL| = |LM|.
(Jaroslav Zhouf)



