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ako ich sucet. Urcte vSetky napisané prvocisla, ak ich je
a) pét;
b) sedem. (Tom4s Jurik, Jaromir Simsa)

2. V ostrouhlom trojuholniku ABC lezia na strane BC body D a E tak, ze D je medzi
B a E, |AD| = |CD| a |AE| = |BE|. Bod F je taky bod, ze FD || AB a FE || AC.
Dokéazte, ze |FB| = |FC|. (Patrik Bak)

3. Ak st a, b, ¢ navzajom rozne kladné realne cisla, aky je najmensi mozny pocet
roznych ¢isel medzi ¢islami a + b, b + ¢, ¢ + a, ab, be, ca, abc? (Patrik Bak)

4. Najvicsieho delitela d prirodzeného ¢isla n > 1 s vlastnostou d < n nazveme jeho
superdelitelom.
a) Dokézte, ze kazdé prirodzené ¢islo d > 1 je superdelitelom iba kone¢ného
poctu cisel.
b) Oznacme s(d) sucet vSetkych cisel, ktorych superdelitelom je dané ¢islo d > 1.
Rozhodnite, ¢ existuje neparne ¢islo d > 1 také, Ze s(d) je ndsobkom
¢isla 2 020.
(Michal Rolinek)

5. V trojuholniku ABC ozna¢me S,, Sy, S. postupne stredy jeho stran BC, C'A, AB.
Dokézte, Ze pre lubovolny bod X rozny od bodov S,, Sy, S. plati

min{ |IXA| |XB| |XC| } <o
| XS | XS] | XS] )~

(Patrik Bak)

6. Majme 70 zhasnutych ziaroviek. Pre Tubovolnt skupinu Ziaroviek vieme pripravit
prepinad, ktory zmeni stav kazdej Ziarovky z tejto skupiny (zhasne zasvietené a rozsvieti
zhasnuté) a ostatné ziarovky neovplyvni. Aky je najmensi pocet prepinacov, pomocou
ktorych je mozné rozsvietit lubovolni Stvoricu ziaroviek (pricom ostatné buda zhas-
nuté)? (Martin Melicher)



