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Hazi fordulé

Kedves Diakok!
Kedvelitek az érdekes matematikafeladatokat és szivesen versenyeznétek ezek
megoldasaban? Ha igy van, kapcsolddjatok be a matematikai olimpia (MO) versenybe!

A verseny Onkéntes, fiiggetlen a matematikaban elért osztalyzattol. A matematikai
olimpia egyes kategoridinak feladatai koziil ebben a flizetben azokat talaljatok meg, amelyeket
az alapiskolas tanuloknak (AI), valamint a nyolcosztalyos gimnaziumok (NYG) els6 négy
osztalyat latogato diakoknak szantunk.

A 74 kategoriaban az Al 4. osztalyos tanuloi versenyeznek.

A 75 kategoriaban az Al 5. osztalyos tanul6i versenyeznek.

A Z6 kategoriaban az Al 6. osztalyos tanuloi és NYG 1. osztalyos tanulodi versenyeznek.

A Z7 kategoriaban az Al 7. osztalyos tanuloi és a NYG 2. és 3. osztalyos tanuloi versenyeznek.
A 7.8 kategoriaban kizarolag az Al 8. osztalyos tanuloi vesznek részt.

A 79 kategéridban az Al 9. osztalyos tanuléi és a NYG 4. osztalyos tanuldi versenyeznek.
Ebben a kategdriaban részt vehetnek az otéves kétnyelvli gimnaziumok elsé (,,elokészitd”)
évfolyamanak tanuloi is.

Matematikatanarotok jovahagydsaval a felsobb osztdlyos tanuloknak szant kategoriak
valamelyikében (igy a Z8 kategoridaban is) vagy a kézépiskoldsok részére kiirt A, B, C
kategoriak egyikében is versenyezhettek (a kozépiskolasoknak szant feladatok kiilon fiizetben
jelentek meg).



A verseny menete
A 74 kategoriaban a verseny egy otthoni (hazi) és egy iskolai fordulobol all, a Z5, Z.6,
77 és 7.8 kategoriakban hazi és jarasi forduld van. A Z9 kategoriaban a hazi €s a jarasi fordulot
a keriileti fordulo koveti.
A hazi forduloban kategorianként 6-6 feladatot kell megoldanotok, ezeket a feladatokat
tartalmazza ez a fiizet. A megoldasokat adjatok at matematikatanarotoknak
a kovetkezo hataridék betartasaval:

kategdria | az elsé feladatharmas | a masodik feladatharmas

74,75,79 2010 november 15 2010 december 13
76,77,78 2010 december 13 2011 februar 28

Tanéraitok ellenérzik és az alabbi jegyekkel értékelik a feladatok megoldasat:
1 — kitiind, 2 — jo, 3 — nem felelt meg.

A hazi forduldban az a diak mindsiil sikeres megoldonak, aki legalabb négy
megoldasara jo vagy kitlind osztalyzatot kapott. A Z5—Z9 katego6riak esetében a hazi fordulok
sikeres megoldoinak feladatmegoldasait az értékeléssel egyiitt az iskola elkiildi a matematikai
olimpia jarasi versenybizottsaganak. A versenybizottsag a legjobb megoldokat meghivja a jarasi
forduléra. A jarasi forduloban a versenyzok hasonl6 jellegii feladatokat kapnak, mint
amilyeneket az otthoni forduléban oldottak meg, &m a zarthelyi megoldasra csak meghatarozott
id6tartam all rendelkezésiikre (a Z5, 726, Z7, Z8 kategoriakban 2 6ra, a Z9 kategériaban 4 6ra),
a versenyzok kiilso segitséget sem vehetnek igénybe. A Z4 kategériaban a hazi fordul6 sikeres
megoldoi iskolai zarthelyi fordulon vesznek részt. A Z9 kategoéria jarasi forduldinak legjobb
megoldoit a szervezOk meghivjak a keriileti fordulora.

A Matematikai Olimpia 60. Evfolyamanak idérendje:

kategoria | iskolai fordul6 | jarasi fordulé | keriileti fordulo
74 2011 januar 20 — -
75 — 2011 januar 26 -
76,77,78 — 2011 éaprilis 6 -
79 — 2011 januar 26 | 2011 marcius 23

Utmutaté és tanacsok
A versenyfeladatok megoldasat A4-es lapokra irjatok olvashatéoan! Minden feladatot
uj lapon kezdjetek kidolgozni, a bal felsé sarokba az alabbi minta szerint irjatok a fejlécet:

Nagy Janos, 7.C

Harmat Utcai Alapiskola, 979 01 Dunaszerdahely
Z7-1-2 feladat

Az utolso adat a fejlécen a feladatnak a flizetben megadott szama.

A megoldast agy irjatok le, hogy gondolatmenetetek kovetheté legyen. Tudnotok
kell, hogy nemcsak a feladatok megoldasat értékeljiik, hanem foleg kovetkeztetéseitek
helyességét, azt a mdédot, ahogyan a megoldiashoz eljutottatok. A fenti feltételeket nem
teljesitd vagy a hataridon tal leadott munkakat a versenyben nem vessziik figyelembe.



Oromteli és sikeres versenyzést kivannak

RNDr. Monika Dillingerova, PhD. Mgr. Peter Novotny, PhD.
SK MO, veduca sekcie Z predseda Slovenskej komisie MO

A MO feladatainak és azok megoldasainak archivuma a kévetkezd internetoldalakon
talalhato:

http://www.olympiady.sk

http://skmo.sk

http://matematika.okamzite.eu

http://fpedas.uniza.sk/~novotny/MO.htm



http://www.olympiady.sk/
http://skmo.sk/
http://matematika.okamzite.eu/
http://fpedas.uniza.sk/%7Enovotny/MO.htm
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Z4 KATEGORIA
Z4-1-1
Az ires korokbe ird be 1-t6l 7-ig a szdmokat, mindegyiket egyszer, tigy, hogy a szamtani
miuveletek helyes eredményre vezessenek.
(M. Smitkova)

::2 :+5 :1::2 :+2 :—4:

24-1-2
Misi és Juli testvérek. Julinak valamikor januarban van a sziiletésnapja. Misir6l azt tudjuk, hogy
2010-ben Juli sziiletésnapjatdl Misi sziiletésnapjdig pontosan egyszer volt szombat
tizenharmadika. Melyik honapban sziiletett Misi? Talald meg az 6sszes lehetdséget.
(M. Dillingerova)

24-1-3
Hany haromjegyli szamnak hdromszor nagyobb az els6 szamjegye, mint a masodik, és 4-gyel
kisebb a harmadik szamjegye, mint az elsé? ird ki az 6sszes ilyen szamot.

(M. Smitkova, M. Dillingerova)

=)
VAL
k’ 7 /\\ / \
El lehet igazsagosan osztani ezt a csokoladét tovabbi tordelés nélkiil két baratnak? Hogyan? El

lehet igazsagosan osztani ezt a csokoladét tovabbi tdrdelés nélkiil harom baratnak? Hogyan? Ha
ez lehetséges, talalj mindegyik esetben legalabb egy modot.

Z4-1-4
Joskanak ilyen darabokra sikertilt sz&ttorni a csokoladét:

(M. Dillingerova)
Z4-1-5
Anyu egy tal kifejtett borsot tett a konyhaasztalra. Danka és Janka rabukkantak a csemegére és
elkezdték enni. Megegyeztek, hogy Danka mindig 2 szem borsét vesz ki a talbdl. Janka sorban
2,4, 1 ¢és 1 szem borsot vesz ki a talbol és azutan ujra kezdi. El6szor Danka kivett két szem
borsot a talbol, azutan Janka kettot, ujra Danka kettdt, Janka négyet, stb. Egyszer csak bejott
anyu a konyhdba és meglepddve mondta: ,,Hisz a talban mar csak a bors6 fele maradt!” A
lanyok kivancsiak lettek és dsszeszamoltak, hogy 45 szem borsé maradt a talban. Ha anyu nem
tévedett és a maradék 45 szem bors6 valoban a fele volt az eredeti mennyiségnek, akkor a
lanyok egyforma mennyiséget ettek meg, vagy valamelyikiik tobbet evett? Hany szem borsot
evett meg Danka és hany szemet evett meg Janka?

(M. Dillingerova)
Z4-1-6
A mi hazunkban 10 lakas van. Némelyeknek 4, némelyeknek 3 és némelyeknek 2 ablaka van. A
hazunkon Gsszesen 27 ablak van. Kétablakos lakasbol van a legtobb. Melyik lakasbol mennyi
van?

(M. Dillingerova)
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Z5 KATEGORIA
Z25-1-1
Vlado leirt két szamot: 541 és 293. A hat felhasznalt szamjegy koziil kettot ugy kell athuznia,
hogy az igy megmaradt szamok Osszege a lehetd legnagyobb legyen. Ezutan az eredeti hat
szamjegy koziil kettot tigy kell athuiznia, hogy a kapott szamok kiilonbsége a lehetd legkisebb
legyen (a nagyobb szambdl a kisebbet kivonva). Mely szamjegyeket kell az egyes esetekben
athuznia?
(M. Petrova)
25-1-2
Torpekiralysagban mesemérfoldekben (rm), mesedlben (md) és meseldbban (ml) mérik a
tavolsagot . Torpekiralysag kapujan talalhatdé a mértékegységek atszamitasara vonatkozo
tablazat az 6 €s a mi mértékegységeink kozott:
e 1 rm=2385cm,
e 1mod=105cm,
e 1 ml=250 mm.
I. Torpe Kiraly lemérette a varkapu €s a mesetd kozti tdvolsagot. A harom meghivott foldméro
a kovetkezé eredményre jutott: az els6 szerint a tdvolsag 4 rm 4 mo 18 ml, a masodik szerint
3rm 2 mo 43 ml, aharmadik szerint pedig 6 rm 1 m6 1 ml. Egyikiikk azonban tévedett.
Mekkora a tavolsag a varkapu és a mesetd kozott centiméterekben kifejezve? Hany centimétert
tévedett a pontatlan f6ldmérg?
(M. Petrova)
Z25-1-3
Négy jo barat, Adam, Maté, és az ikrek: Péter és Pal Osszesen 52 jo pontot szereztek,
mindegyikiik legalabb egyet. Az ikreknek Osszesen 33 jo pontjuk van, de Maté volt
a legsikeresebb. Hany jo pontot szerzett Adam?
(M. Volfova)
Z25-1-4
Tik és Tak tr orakat arul az ,,Oréas a sarkon® és az ,,Oras a sarkon tal* nevii iizletekben. Tik ur
azt allitja, hogy ,,Orés a sarkon”-ban 30 ébresztoraval tobbet adtak el, mint az ,,Orés a sarkon
tal”-ban. Tak Gr pedig azt allitja, hogy az ,,Oras a sarkon”-ban haromszor tobb ébresztéorat
adtak el, mint az ,,Oras a sarkon tal”-ban. Végiil belattak, hogy mindkettdjiiknek igaza volt.
Hény ébresztoorat adtak el a két iizletben egyiittvéve?

(L. Hozova)
Z25-1-5
Az abréan 1évo korokbe irjatok be az 1, 2, 3, 4, 5, 6 és 7 szamokat
ugy, hogy mindegyik kijeldlt vonalon ugyanakkora legyen a rajta
levo szamok Osszege. Egyik szamot sem lehet tobbszor felhasznalni.
(M. Smitkova)
()
/

Z5-1-6
Ugyesné estére vendégeket var. Elészor 25 szendvicset készitett. Kiszamitotta, hogy minden
vendég elvehet kett6t, de harom mar nem jutna mindenkinek. Gondolta, hogy ha készit még 10
szendvicset, akkor mindenkinek jut harom, de négy mar nem. Ez még mindig kevésnek tlint.
Végiil 6sszesen 52 szendvicset készitett. gy minden vendégnek jutott négy szendvics, de 6t mar
nem. Hany vendéget vart Ugyesné? (Ugyesné diétat tart, este mar semmit nem eszik.)

(L. Simiinek)
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Z6 KATEGORIA

26 -1-1
Mikozben Bernard a gardzsajtot festette, tévedésbdl befestette a fali homéré skalajat.
A higanycs0 sértetlen maradt, igy Bernard az eredeti skalat atragasztotta egy sajat gyartastval.
Gondosan kijeldlte rajta az egyenld beosztast és meg is szamozta. Viszont az 6 beosztasa mas
lett, mint az eredeti, ahol egy beosztas egy Celzius fokot jelentett, és a nulla is mashova kertilt,
mint az eredeti 0°C. fgy aztan Bernard sajat egységekben, ugynevezett bernardokban mérte
a hémérsékletet. Amikor az eredeti hdmérd 18°C-t mutatott volna, 23 bernardot mutatott, 9°C
helyett pedig 8 bernardot mutatott. Milyen a hémérséklet C°-ban mérve, ha Bernard hdmérdje
13 bernardot mutat?

(L. Simiinek)
26—-1-2
Egy mikrohullamu siitket gyartd cég rovid prezentacid utdn arulni kezdte a termékeit.
Csiitortokon eladtak nyolc egyforma siitét. Masnap mar egy 0j modellt is kinaltak, tigyhogy
a vasarlok vehettek ugyanolyan modellt, mint csiitortokon, vagypedig Gjat. Szombaton minden
érdeklédd az 0j modellt valasztotta, igy a cég ezen a napon hat 1j modellt adott el. Az egyes
napokon a cég bevétele 590 €, 720 € és 840 € volt, de nem aruljuk el, hogy melyik 0sszeg
melyik naphoz tartozik.

e Mennyibe keriilt a mikrohullam siit6 régebbi modellje?
e Hany 0j modellt adott el a cég pénteken?

Megjegyzés. A mikrohullamu siitOk ara eurdban egész szam.

(L. Simiinek)
26-1-3
Béla leirta a 2010 szamot betlikdz nélkill szazszor egymas utdn. Hany négyjegyli és hany
Otjegyli szimmetrikus szam talalhat6é az igy kapott szamban? (Szimmetrikus az a szam, amely
elolrdl és hatulrol olvasva ugyanaz, pl. 39193.)

(L. Hozova)
Z26-1-4
Vendel bacsi és unokai koranak szorzata 2010. Az 0Osszes unoka koranak Osszege 12 és
semelyik két unoka nem egyidés. Hany unokéja van Vendel bacsinak?

(L. Hozova)
Z26-1-5
A taborban két csapatvezetd két taborozoval és egy kutyaval at akartak jutni a folyon. Csak egy
65 kg teherbird képességli csonak allt a rendelkezésiikre. Szerencsére mindegyikiik (a kutyat
kivéve) képes volt egyediil is atevezni a csonakkal. Mindegyik csapatvezetd megkdzelitdleg 60
kg-os volt, mindkét taboroz6 megkdzelitdleg 30 kg-os és a kutya 12kg-os. Hogyan tudtak atjutni
a folyon? Legalabb hanyszor kellett a csonakkal atevezni a folyon?

(M. Volfova)
Z26-1-6
Karoly korberakta a téglalap alapu dobozt kockakbol allo szegéllyel. Pontosan 22 egyenként
1dm ¢élhosszsagu kockat hasznalt fel, amelyeket egy rétegben szorosan egymas mellé rakott.
A szegély és a doboz oldallapjai kozott nem volt hézag és az egész épitmény szintén téglalap
alapu lett. Milyen méretii lehetett a doboz alaplapja?

(M. Krejcova)
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Z7 KATEGORIA
27 -1-1
Egy tetszOleges tobb szamjegyli szam szamjegyeinek szorzata mindig kisebb, mint maga a
szam. Ha kiszamitjuk az adott szdm szamjegyeinek szorzatat, azutidn a szorzat szamjegyeinek
szorzatat azutan ismét az Uj szorzat szamjegyeinek szorzatat, stb., akkor tdrvényszeriien
valahany 1épés utan egy egyjegyl szamhoz jutunk. Ezeknek a lépéseknek a szdmat az adott
szam perzisztenciajanak nevezzik. Pl. a 723 perzisztencidja 2, mivel 7 - 2 - 3 =42 (1. 1épés)
és4 - 2=28(2.1épés).
o Keressiik meg azt alegnagyobb paratlan szamot, amelynek szamjegyei kdlcsdondsen
kiilonboznek és perzisztenciaja 1.
o Keressiik meg azt a legnagyobb paros szamot, amelynek kdlcsonosen kiillonb6zé nem
nulla szdmjegyei vannak €s perzisztencidja 1.
o Keressiik meg a 3 perzisztenciaju legkisebb természetes szamot.
(S. Bednarova)
27 -1-2
Andris a kirandulason elkoltotte pénzének 2/3-at, a maradék 2/3-at pedig atibeti gyerekek
megsegitésére forditotta. Az igy megmaradt pénz 2/3-abol édesanyjanak vett egy kis ajandékot.
Az ezutan megmaradt pénz 4/5-ét elvesztette, mert lyukas volt a zsebe. Mikor a megmaradt
pénze felét kishuganak adta, éppen egy eurdja maradt. Mekkora dsszeggel indult el Andris
a kirandulasra?
(M. Volfova)
27 -1-3
Szilvia meséli:

,,Harman vagyunk novérek, én vagyok a legfiatalabb, Livia harom évvel idésebb, Edit pedig
nyolccal. Edesanyank szivesen hallja, hogy atlagéletkorunk (vele egyiitt) 21 év, mindemellett &
mar 29 éves volt, amikor én sziilettem.”

Hany évvel ezel6tt sziiletett Szilvia?

(M. Volfova)
27-1-4
Gyuri leirt egy négyjegyli szamot. Ezt a szamot tizesekre, majd szadzasokra, majd ezresekre
kerekitette és mindharom eredményt leirta az eredeti szam ala. Ezutan a négy szamot 0sszeadta
és a helyes eredmény 5 443 lett. Milyen szamot irt le Gyuri eredetileg?

(M. Petrova)

27 -1-5
Laci rajzolt egy S kozéppontu kort és 4, B, C, D pontokat,
ahogyan azt az dbra mutatja. Megallapitotta, hogy az SC és

BD szakaszok hossza megegyezik. Milyen az ASC és SCD A S
szOgek nagysaganak aranya?
(L. Hozova)

Z7-1-6
Keressiik meg az Osszes olyan haromjegyli természetes szdmot, amelyek maradék nélkiil
oszthatok 6-tal és amelyekbdl barmely szamjegy athuzasa utdn olyan kétjegyl természetes
szamot kapunk, amely ismét maradék nélkiil oszthato 6-tal.

(L. Simiinek)
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Z8 KATEGORIA
Z28-1-1
Marton papirjan olyan kiilénb6z6 szamjegyekbol allo 6tjegyli szam szerepel, amely a kdvetkezd
tulajdonsagokkal rendelkezik:
e Dbalrél a masodik (tehat az ezresek helyén levd) szamjegy athuzasaval kettével oszthatd
szamot kapunk,
e balrol aharmadik szdmjegy athuzasaval olyan szamot kapunk, amely oszthatd
harommal,
e balrdl a negyedik szamjegy athtizasaval egy néggyel oszthatd szamot kapunk,
e balrdl az 6todik szamjegy athuzasaval egy ottel oszthatd szamot kapunk,
¢ hanem huzunk at egy szamjegyet sem, akkor a szdm oszthat6 hattal.
Melyik az a legnagyobb szam, amelyik Marton papirjara van irva?
(M. Petrova)

28 -1-2
Karoly az abran lathaté iires mezokbe ugy igyekezett elhelyezni
atermészetes szamokat 1-t0l 14-ig, hogy egyetlen szamot se
hasznaljon fel tobbszor és a szamok Osszege minden egyenes savban
azonos legyen. Egy id6 utan észrevette, hogy ez nem lehetséges.
Mivel indokolnatok Karoly megfigyelését? (Egyenes sav alatt
mindazon szomszédos mezdket értjiikk, amelyek kozéppontja egy
egyenesre esik.)

(S. Bednarova)

Z28-1-3
A ,Rejtvények és fejtorok™ cimii enciklopédia ara 62,5% -kal csokkent. Matyi észrevette, hogy
mindkét ar (az arleszallitas el6tti és utani is) kétszamjegyli és ugyanazokbol a szamjegyekbol
all, csak mas sorrendben. Hany eurdval lett olcsobb az enciklopédia?

(M. Volfova)
Z8-1-4
Bontsatok kis egybevagd kockdkra a 8 cm éli kockat tigy, hogy a feliiletiikk 0sszege Otszor
nagyobb legyen, mint az eredeti kocka feliilete. Mekkora lesz egy kis kocka térfogata és hany
cm lesz egy élének a hossza?

(M. Volfova)
Z28-1-5
Klari, Lenke és Matyi az irasbeli maradékos osztast gyakoroltak. Az osztandé mindegyikiik
esetében mas-mas természetes szam volt, viszont mindegyikiik osztdja ugyanaz a természetes
szam volt. Lenke osztanddja 30-cal nagyobb volt, mint Klari¢. Matyi osztand6ja 50-nel nagyobb
volt, mint Lenkéé. Klari eredményében a maradék 8 lett, Lenke 2 maradékot, Matyi 4
maradékot kapott. Mindnyajan hibatlanul szamoltak. Milyen osztoval szamoltak a didkok?

(L. Simiinek)
Z8-1-6
Az egyenl6 szara ABCD trapézban az AC és DB atlok merdlegesek egymasra, hosszuk 8 cm, és
a leghosszabb 4B oldal szintén 8 cm-es. Szamitsatok ki ennek a trapéznak a teriiletét!

(M. Krejcova)
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Z9 KATEGORIA

29-1-1
Farkas ur az iskola el6tti buszmegallon vart. A nyitott ablakon at hallotta a tanar szavait:

,»Mekkora lehet a szabalyos négyoldalii hasab felszine, ha tudjuk, hogy minden élhossza
egész szam centiméterekben kifejezve és térfogata ...

Ezt a fontos adatot Farkas ur nem hallotta, mert éppen arra ment egy aut6. Kicsit késdbb
hallotta, ahogyan egy tanulé megmondta az eredményt: 918 cm’. A tanar erre azt mondta:

,lgen, de a feladatnak 6sszesen négy megoldasa van. Szamoljatok tovabb!®

Tobbet mar Farkas Gr nem tudott meg, mert felszallt a buszra. Mivel a matematikat mindig
kedvelte, papirt és ceruzat vett el6, és még az autdbuszban kiszdmitotta a feladat tovabbi harom
megoldasat. Szamitsatok ki ti is! (L. Simiinek)

29-1-2

Az é&bran pontozott vonallal &brazoltuk négy egyenlo :
terliletii téglalap alaku parcella hatarat. A sziirke szin 180 200
a beépitett teriiletet jelzi. Ez téglalap alaku és egyik oldala :
egyben a parcelldk hataran fekszik. A beirt szamok az

egyes parcellakon a beépitetlen teriilet nagysagat fejezik

ki m*-ekben. Szamitsatok ki a beépitett teriilet nagysagat. 560

140
(L. Simiinek)

29-1-3
Vendelék almamustot préseltek. A must két egyenld térfogati hordoban volt, mindkettében
csaknem ugyanakkora mennyiség. Ha az egyikbdl atontottek volna a masikba 1 litert, akkor
mindkettében egyenlé mennyiség lett volna, de egyik hordo se lett volna teli. Ezért inkabb
atontottek 9 litert a masodikbol az elsébe. Igy az elsé hordé teljesen megtelt, a masodik
térfogatanak pedig pontosan az egyharmadat toltotte ki a must. Hany liter mustot préseltek,
milyen térfogatiak voltak a hordok és mennyi must volt benniik eredetileg?

(M. Volfova)
29-1-4
Sebes ur és Esetlen tr egy idében indultak el ugyanazon a turistadsvényen, csakhogy mig Sebes
ur fentrdl indult a turistahazbol, Esetlen r a varosi buszmegallorol indult felfelé a turistahazba.
Amikor 10 ora lett, talalkoztak az dsvényen. Sebes ur sietett és 12:00-kor mar célhoz is ért.
Ezzel ellentétben Esetlen tr lassan ment és csak 18:00-kor ért a turistahdzba. Mikor indultak
utnak, ha tudjuk, hogy mindkett6jiik egész uton a sajat allando sebességével haladt?

(M. Volfova)
29-1-5
Az S kozéppontu és 12 cm sugart kor koré ABCDEF szabalyos hatszdget irtunk, a korbe pedig
egy TUVXYZ szabélyos hatszoget irtunk ugy, hogy a T pont a BC oldal felezépontja legyen.
Szamitsuk ki a TCUS négyszdg keriiletét és teriiletét.

(M. Krejcova)

29-1-6
Péter ¢s Pal almat és kortét szedtek a kertben. Hétfon Péter 2 kortével tobbet és 2 almaval
kevesebbet evett mit Pal. Péter kedden 4 kortével kevesebbet evett, mint hétfon. Kedden Pal 3
kortével tobbet és harom almaval kevesebbet evett, mint Péter. Pal a két nap alatt 12 almat evett
meg és kedden ugyanannyi almat evett, mint kortét. Kedden este a fitk megallapitottak, hogy az
Osszes alma szama, amit a két nap alatt megettek, megegyezik a két nap alatt altaluk megevett
Osszes korte szamaval. Hany almat evett Péter hétfon és hany kortét evett Pal kedden?

(L. Hozova)



Mintaként egy régebbi olimpiai feladat megoldasat kozoljiik:
Z4 — | - 1 feladat

Adott egy olyan téglalap, melynek oldalhosszai egész szammal fejezhet6k ki.
Ha egyik oldalanak hosszat 4-gyel noveljiik, masik oldalanak hosszat pedig 5-
tel csokkentjik, az eredeti téglalapnal kétszer nagyobb teriiletli téglalapot
kapunk. Hatarozzatok meg az adott téglalap oldalhosszait! Talaljatok meg az
Osszes megoldast!

Megoldas. A téglalap oldalainak hosszat jelolje a,b. Az 0j téglalap oldalainak hossza a+4,
b-5. A feladat feltétele szerint a két téglalap teriiletére érvényes:
2ab=(a+4)b-5)

Az egyenletet atalakitjuk: ab—4b+5a =-20

ab—4b+5a—-20=-40.
Azért vonunk le 20-at, hogy az egyenlet bal oldalat szorzatta tudjuk atalakitani:

(@a—4)b+5)=-40.

A megoldast a -40 szam két tényezdre valod bontdsaval kapjuk meg. Mivel érvényes a >0 és
b>0,ezért a—4>-4, b+5>5.
Két lehetség van: (-2)20 =40 és (~1)40=-40.
Az elsd esetben olyan téglalapot kapunk, melynek oldalai a =2, b =15, teriilete S =30. Az (j
téglalap oldalai eszerint a' =6, b’ =10, teriilete pedig S’ =60 , vagyis S’ =2S .
A maésodik esetben olyan téglalapot kapunk, melynek oldalai a=3,b6=35, teriilete pedig
S=105. Az 0j téglalap oldalai tehat a'=7, b'=30 teriilete pedig S'=210és megint

érvényes, hogy S'=2S .
A feladatnak tehat két megoldasa van. Az adott téglalap oldalainak hossza vagy 2 és 15 vagy 3
és 35.

Végezetiil egy jo tandacs.

A feladatok nem konnytiek, ezért ne adjatok fel, ha mindjart nem jottok ra a
megoldasra. Kisérletezzetek, rajzoljatok, ,jatszadozzatok el a feladattal! Néha az segit, ha
valamilyen konyvben utananéztek, és kerestek egy hasonld megoldott feladatot, de az is
megtorténhet, hogy harom nap mulva egyszer csak eszetekbe villan a helyes megoldas.

A versenyt a Szlovak Koztarsasag Oktatasi Minisztériuma a Szlovak Matematikusok és
Fizikusok Egyesiiletével karoltve irja ki, és a Matematikai Olimpia Szlovakiai Bizottsaga, jarasi
szinten a jarasi bizottsdgok iranyitjak. Az iskoladkban a versenyt a matematikatanarok szervezik.

Kérdéseitekkel forduljatok matematikatanarotokhoz.
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