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69. roénik Matematickej olympiady Zadania tiloh MEMO

(SutaZ sa konala 28. 8. -3. 9. 2020.)
SutaZ jednotlivcov:

I-1. Nech N je mnozina vsetkych kladnych celych cisel. Urcte vSetky kladné celé cisla
k, pre ktoré existuju funkcie f:N — N a ¢: N — N také, ze ¢ nadobida nekonecne vela
hodnét a

£ () = f(n) +

plati pre kazdé kladné celé ¢islo n.

Pozndmka. Zéapis f* oznac¢uje funkciu f aplikovant i-krat, t. j.

(Chorvatsko)

I-2. Kladné celé ¢islo N nazyvame ndkazlive, ak existuje 1000 po sebe iducich neza-
pornych celych cisel takych, Ze stcet vsetkych ich cifier je rovny N. Najdite vsetky
nakazlivé kladné celé ¢isla. (Rakusko)

I-3. Dany je ostrouhly trojuholnik ABC' s tromi navzijom rozne velkymi stranami,
ktorého opisanii kruznicu ozna¢me w a stred jemu vpisanej kruznice ozna¢me I. Pred-
pokladajme, ze ortocentrum H trojuholnika BIC lezi vnutri w. Nech M je stred dlhsieho
oblika BC kruznice w. Nech N je stred kratsieho oblika AM kruznice w. Dokazte, ze
existuje kruznica, ktora sa dotyka kruznice w v bode N a dotyka sa aj kruznic opisanych
trojuholnikom BHI a CHI. (Polsko)

I-4. Najdite vsetky kladné celé ¢isla n, pre ktoré existuju kladné celé cisla x1, s, ...,
x, také, ze

L2 Ay
vi a3 2 2y

(Chorvatsko)

Sutaz druzstiev: nekonala sa



