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(SutaZ sa konala 19.-22.6.2011.)

1. Nech a, b, c st kladné redlne ¢&isla také, Zze a® < be. Dokazte, ze b3 + ac? > ab(a + c).
(Pavel Novotny)

2. Na tabuli je napisanych n nezdpornych celych ¢isel, ktorych najvicsi spolo¢ny delitel
je 1. V jednom kroku mozeme zotrief dve také ¢isla x, y, Zze * = y a nahradif ich
dvojicou ¢isel x —y, 2y. Urcte, pre ktoré n-tice povodnych ¢isel moézeme dosiahnut stav,
ked medzi ¢islami na tabuli bude n — 1 nil. (Polsko)

3. Body A, B, C, D lezia v tomto poradi na kruznici, pricom AB } CD a dlzka
obltika AB, ktory obsahuje body C, D, je dvakrat vicsia ako dlzka oblika CD, ktory
neobsahuje body A, B. Nech E je taky bod v polrovine ABC, ze |AC| = |AE|
a |BD| = |BE|. Dokéazte, ze ak kolmica z bodu E na priamku AB prechadza stredom
oblika C'D neobsahujiceho body A, B, tak |[{ACB| = 108°. (Tomas Jurik)

4. Mnohoc¢len P(x) s celoc¢iselnymi koeficientmi spliia nasledujicu podmienku: Ak pre
mnoho¢leny F(z), G(z), Q(z) s celo¢iselnymi koeficientmi plati

tak asponi jeden z mnohoclenov F'(x), G(x) je konstantny. Dokazte, ze P(x) je kon-
stantny mnohoclen. (Polsko)

5. V konvexnom stvoruholniku ABCD oznacme M, N postupne stredy stran AD, BC.
Na strandch AB a C'D st postupne zvolené také body K a L, ze |[{MKA| = |[{NLC|.
Dokéazte, ze ak priamky BD, KM, LN prechadzaju jednym bodom, tak

|{KMN|=|{BDC| a |{LNM| = |£ABD|.
(Polsko)
6. Nech a je Tubovolné celé ¢islo. Dokéazte, Ze existuje nekonecne vela prvocisel p takych,

ze
p|n®*+3 a p|lm*-a

pre nejaké celé ¢isla n, m. (Polsko)



