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Kategoérie Z5, Z6, Z7, Z8, Z9 - =zadania Gloh (madarska verzia)

Kedves Didkok!

Kedvelitek az érdekes matematikafeladatokat és szivesen versenyeznétek ezek megoldasaban? Ha igy
van, kapcsolédjatok be a matematikai olimpia (MO) versenybe!

A verseny onkéntes, fiiggetlen a matematikdban elért osztalyzattél. A matematikai olimpia egyes
kategoriadinak feladatai koziil ebben a fiizetben azokat talaljatok meg, amelyeket az alapiskolas tanu-
lI6knak (AI), valamint a nyolcosztalyos gimnaziumok (NyG) elsé négy osztalyat latogatd didkoknak
szantunk.

A Z5 kategéridban az Al 5. osztalyos tanuléi versenyeznek.

A 76 kategoridban az Al 6. osztalyos tanuldi és NyG 1. osztalyos tanuldi versenyeznek.

A Z7 kategéridban az Al 7. osztalyos tanuléi és NyG 2. osztélyos tanuldi versenyeznek.

A Z8 kategéridban az Al 8. osztalyos tanuléi és NyG 3. osztélyos tanuldi versenyeznek.

A Z9 kategéridban az Al 9. osztalyos tanuldi és a NyG 4. osztalyos tanuldi versenyeznek. Ebben

a kategéridban részt vehetnek az 6téves kétnyelvii gimndziumok els (,elékészit6“) éviolyaméanak

tanuldi is.
Matematikatanarotok jévahagyasaval a felsébb osztalyos tanuléknak szant kategéridk valamelyikében
vagy a kozépiskolasok részére kiirt A, B, C kategdridk egyikében is versenyezhettek (a kozépiskolasoknak
szant feladatok kiilon fiizetben jelentek meg).

Az SKMO 4gy hatarozott, hogy a 2011/2012 tanévtdl kezdve megszinik a Zj kategoria. A 6 okok a
kovetkezok:

e Az 1j el6irasok szerint a 8-osztalyos gimnaziumokra mar csak az 5. osztalybdl lehet jutni, tehat
a didkoknak nincs sziikségiik a Z4 eredményeire a felvételi vizsgakon.

o Agz elsé fokozaton mar kevesebb a tananyag, a hazi forduldra csak az elsé 3 osztaly anyagat lehetne
hasznalni, ami t6bbé-kevésbé csak szamolas egész szamokkal 20-ig.

e A 74 kategoria csak hazi és iskolai fordulébdl allt, tehat a didkok nem lesznek megfosztva a
lehet6ségtdl, hogy mas iskolak didkjaival versenyezhessenek.

e Az inflacié ellenére (tehat az egyre novekvd koltségek ellenére) az Iskolaiigyi minisztérium 2004
Ota egyszer sem novelte az MO koltségvetését, sét a 2011-es koltségvetés 25%-kal csokkent. Emiatt
az SKMO kénytelen volt csokkenteni bizonyos tevékenységeket.

Természetesen az iskoldk a maguk iigyes negyedikesei szamara tovabbra is szervezhetnek sajat verse-
nyeket. Az MO korabbi évek levéltaraiban biztosan rengeteg megfelel6 feladatot talalnak.



A verseny menete
A 75, 76, 77 és 78 kategéridkban hazi és jarasi fordulé van. A Z9 kategdridban a hézi és a jarasi
forduldt a keriileti fordulé koveti.
A hézi forduléban kategérianként 6-6 feladatot kell megoldanotok, ezeket a feladatokat tartalmazza
ez a fiizet. A megolddsokat adjatok dt matematikatandrotoknak a kévetkezé hatdridék betartdsdval:
kategoria ‘ az els6 feladatharmas ‘ a masodik feladatharmas
75, 79 2011 november 14 2011 december 12
76, 77, 78 2011 december 12 2012 februar 27

7

Tanaraitok ellendrzik és az alabbi jegyekkel értékelik a feladatok megoldasat: 1 — kitind, 2 — jo, 3 —
nem felelt meg. A héazi forduléban az a didk mindésiil sikeres megolddnak, aki legalabb négy megoldasara
j6 vagy kitlin6 osztalyzatot kapott. A Z5 — Z9 kategdridk esetében a hézi forduldk sikeres megolddinak
feladatmegoldasait az értékeléssel egyiitt az iskola elkiildi a matematikai olimpia jarasi versenybizott-
sdganak. A versenybizottsag a legjobb megolddkat meghivija a jarasi forduléra. A jarasi forduléban a
versenyzok hasonld jellegii feladatokat kapnak, mint amilyeneket az otthoni forduléban oldottak meg,
am a zarthelyi megoldasra csak meghatarozott id6tartam &ll rendelkezésiikre (a Z5, 76, Z7, Z8 kate-
goridkban 2 dra, a Z9 kategdridban 4 6ra), a versenyzok kiils6 segitséget sem vehetnek igénybe. A Z9
kategdria jarasi forduldinak legjobb megolddit a szervezék meghivjak a keriileti forduléra.

A sorrendrdl a jarasi, ill. keriileti forduléban az egyes feladatokban elért pontok dsszege dont. Példaul,
ha pontosan 5 didk ér el tébb pontot, mint az X nevii didk és pontosan harom didk (beleértve X-et) ér
el éppen annyi pontot, mint X, akkor X didknak a sorrendben a 6.—8. helyezés jar, vagy rovidebben a
6. helyezés. Hasonl6 eljarassal hatarozzuk meg az 6sszes didk helyezését. Semmilyen egyéb kritériumok
nem hasznalhatok.

A Matematikai Olimpia 61. Evfolyamanak id6rendje:

kategéria | jarasi fordul6 | keriileti fordulé

Z5 2012 januar 25 —
26, Z7, Z8 | 2012 aprilis 11 —
79 2012 januar 25 | 2012 marcius 21

Utmutaté és tanicsok

A versenyfeladatok megoldasat A4-es lapokra irjatok olvashatéan! Minden feladatot Gj lapon kezd-
jetek kidolgozni, a bal felsé sarokba az alabbi minta szerint irjatok a fejlécet:
Nagy Janos, 7.C
Harmat Utcai Alapiskola, 979 01 Dunaszerdahely
Z7-1-2 feladat
Az utolsé adat a fejlécen a feladatnak a fiizetben megadott szdma. A megoldast Ggy irjatok le, hogy
gondolatmenetetek kovethetd legyen. Tudnotok kell, hogy nemcsak a feladatok megoldasat értékeljiik,
hanem f6leg kovetkeztetéseitek helyességét, azt a médot, ahogyan a megoldashoz eljutottatok. A fenti
feltételeket nem teljesité vagy a hataridén tiul leadott munkakat a versenyben nem vessziik figyelembe.

Oromteli és sikeres versenyzést kivannak

RNDr. Monika Dillingerova, PhD. Mgr. Peter Novotny, PhD.
SKMO, tlohova komisia pre kategérie Z predseda Slovenskej komisie MO

A MO feladatainak €s azok megolddsainak archivuma a kévetkezd internetoldalakon taldlhato:
http://www.olympiady.sk http://skmo.sk
http://matematika.okamzite.eu http://fpedas.uniza.sk/ " novotny/M0.htm
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Z5 KATEGORIA

Z5-1-1

Harom barat, Pankrac, Szervac és Bonifac a nyari sziinetben egy éjszakai kirandulés alkalmaval la-
birintusban jart. A bejaratnél egy-egy gyertyaval a kezében mindegyikiik mas-més irdnyban indult.
Mindharman sikeresen elértek a labirintus kijaratdhoz, de mindegyikiik més tton jutott oda, amint
az a kovetkezé négyzethalon lathaté. Tudjuk, hogy Pankrac egyszer sem ment déli irdnyban és hogy
Szervac egyszer sem ment nyugati irdnyban. Hany métert tett meg a labirintusban Bonifac, ha Pankrac
utja pontosan 500 m hosszu? (M. Petrova)

bejarat

Z5—-1-2

Irjuk be minden kitoltetlen négyzetbe az 1, 2 vagy 3 szamok egyikét tigy, hogy minden oszlopban
és sorban pontosan egyszer forduljanak eld, és hogy teljesiiljenek az egyes kijelolt mezdkre vonatkozd
adott feltételek.

Hényadosuk 3

Kiilonbségiik 1

~
2] | |G

Osszegiik 4

(Ha a kijelolt mezdre kiszabott feltétel bizonyos hanyados, akkor azt a szamot értjiik alatta, amit a
nagyobb szam kisebbel valé osztasakor kapunk eredményiil. Hasonléan értelmezziik a kiilonbséget is.)
(S. Bednarova)



Z5-1-3

Julika szendvicseket készit baratnéinek. Burgonyasalatat tesz rajuk, majd ezeket a hozzavaldkat sze-
retné még felhasznalni: sonka, keménysajt, tojas, olajos paprika. Nem szeretné viszont, hogy valame-
lyik két szendvics teljesen azonos hozzévaldkat tartalmazzon. Legfeljebb hany kiilonb6z6 szendvicset
készithet, ha egyiken sem lehet mind a négy hozzavald a felsoroltak koziil, és egyik sem lehet csakis
burgonyasalatas (més hozzaval6 nélkiil)? (M. Petrova)

Z5-1-4
Az abran egy egyenld nagysagu kockakbdl all6 épitmény lathats. Lényegében egy nagy kockardl van sz,
amelyen 4t harom irdnybdl egyforma egyenes alagutakat fartunk. Hany kis kockabdl all az épitmény?

(M. Krejcova)

Z5-1-5

A hét holléva valt fivérrol szolé mesében hét fitestvér szerepel, akik koziil mindegyik pontosan mésfél
évvel az el6zd utén sziiletett. Amikor a legoregebb testvér éppen négyszer annyi idds lett, mint a
legfiatalabb, az anyjuk mindannyiukat elatkozta. Hany évesek voltak az egyes fivérek, amikor elatkozta
6ket az anyjuk? (M. Volfova)

Z5-1-6

Janka és Hanka szivesen jatszik allatmodellekkel. Hanka PET palackok kupakjaibdl korbekeritett egy
téglalap alaku teriiletet a kis jatékteheneinek (édbra). Janka az osszes sajat kupakjat felhasznalva a
juhok szamara keritett egy egyenld oldalit haromszog alakt teriiletet. Miutan ezt szétszedte, ismét az
Osszes kupakjat felhasznalva négyzet alakit keritést épitett. Hany kupakja lehetett Jankanak? Keress
legaldbb két megoldast! (M. Volfova)
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Z6 KATEGORIA

Z6-1-1

Mirka babot véalogatott a leveshez egy olyan papiron, amit a ndvére fickjabol huzott el6. A papirra
harom egyenl6 nagysaga kor volt rajzolva, amelyek kozos részei sziirkére voltak festve. Mirka a korok
fehér részeire annyi babszemet tett, amennyi az abran be van irva. Hany babszemet tegyen a sziirke
részekre, hogy végiil minden kérben ugyanannyi babszem legyen? (L. Simiinek)

Z6 —1-2

Egy jatékiizletbe 1j pliissjatékokat hoztak: szitakotoket, struccokat és tarisznyarakokat. Minden szita-
kotonek 6 1aba és 4 szarnya van, minden struccnak 2 ldba és 2 szarnya, és minden tarisznyardknak 8
laba és 2 olldja van. Az 1j pliissjatékoknak Osszesen 118 labuk, 22 szarnyuk és 22 olléjuk van. Hany
fejiik van sszesen? (M. Petrova)

26 -1-3
Az dbran egy egyenld nagysagu kiskockakbdl all6 épitmény lathatd. Lényegében egy nagy kockardl van
sz6, amelyen at harom iranybdl egyforma egyenes alagutakat fartunk. Ezt az egész épitményt festékbe

meritettiik. Hany kiskockénak lett festékes legalabb az egyik lapja? (M. Krejcova)
4
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Z6-1-4
Irjuk be minden kitoltetlen négyzetbe az 1, 2, 3 vagy 4 szamok egyikét tigy, hogy minden oszlopban
és sorban mindegyik pontosan egyszer forduljon el6, és hogy teljesiiljenek az egyes kijelolt mezokre

vonatkozd adott feltételek.
Kiilonbségiik 1 Osszegiik 9

\

j Osszegiik 5 )

|

Szorzatuk 48 Hényadosuk 2

(Ha a kijelolt mezore kiszabott feltétel bizonyos hanyados, akkor azt a szamot értjiik alatta, amit a
nagyobb szam kisebbel val6 osztasakor kapunk eredményiil. Hasonléan értelmezziik a kiilonbséget is.)
(S. Bednarova)

Z6 - 1-5

Oszi, Bandi és Dani Karacsonyra ezeket a jatékokat kapta a nagysziiloktdl, mindegyikiik egyet-egyet:
nagy tiizoltéauto, taviranyitds helikopter és Merkur épités jaték. Unokafivériik Peti otthon ezt mondta
réluk:

,»,Oszi megkapta azt a nagy tizoltéautot. Igaz, hogy azt Dani szerette volna, de nem 6 kapta. Bandi
nem kedveli az épitos jatékokat, igy a Merkur nem neki vald.“

Késobb kideriilt, hogy Peti kétszer is tévedett ajandék-iigyben, hogy ki melyik ajandékot kapta, és
csak egyszer mondott igazat. Hogy volt tehat az ajandékokkal, ki milyen ajandékot kapott?
(M. Volfova)

Z6 - 1-6

Maérta, Linda és Maria olyan jatékot taldltak ki, amit egy az &dbran lathaté 18 egyenl6 nagysagu
négyzetbol 4ll6 jatszotéren lehet jatszani. A jatékhoz a jatszdteret két egyenes vonallal hdrom egyenld
nagysagu részre kell osztaniuk. Rdadasul mindkét vonalnak 4t kell mennie a jatszétér (Abréan kijelslt) bal
alsé sarkan. Adjatok tanacsot a lanyoknak, hogyan rajzoljak be ezeket a vonalakat, hogy elkezdhessék
a jatékot! (E. Trojakova)
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Z7 KATEGORIA
Z7 -1-1
A hét torpe egy patakhoz jar vizért. Mindegyik torpének méas-més nagysagu korséja van: 3, 4, 5, 6, 7,
8 és 9 liter tirtartalmiak. A térpék nem kolesonzik egymasnak a korsdjukat és mindig teli korsé vizet
hoznak.

e Hapci tobb vizet hoz a korséjaban, mint Vidor.

e Szundinak haromszor kellett vizért mennie, hogy pontosan annyit hozzon, amennyit Szende egy-
szerre elhoz a korséjaban.

e Tudor korséja csak két literrel nagyobb, mint Vidoré.

o Kuka egyediil annyi vizet hoz, mint Szundi és Vidor egyiittvéve.

e Ha Tudor és Kuka egyiitt mennek vizért, akkor annyi vizet hoznak, mint Morgd, Hapci és Vidor

egyliittvéve.
Mennyi vizet hoz el egyiitt Hapci és Kuka? (M. Petrova)
Z7 -1-2

Az dbran az ABCD négyzetben négy egybevagd egyenlészari haromszog lathaté sziirkére festve: ABFE,
BCF, CDG és DAH. Az ABC D négyzet oldalai képezik az egyenldszart haromszogek alapjait. Tud-
juk, hogy az ABCD négyzet sziirke részeinek teriilete egyiittvéve ugyanannyi, mint a négyzet fehér
részének teriilete. Tudjuk tovabba, hogy |HF| = 12 cm. Hatarozzatok meg az ABCD négyzet oldal-
hosszat! (L. Simiinek)

D C

Z7 -1-3

Hét kozvetleniil egymas utan kivetkezd egész szam allt egy sorban a legkisebbtdl a legnagyobbig. Egy
ido elteltével unatkozni kezdtek, hat helyet cserélt az elsé és az utolsé. Aztan a masodik legnagyobb
a sor legelejére ment, és végiil a legnagyobb szam kozépre allt. Legnagyobb megelégedésére a mellette
all6 szam pontosan a fele volt. Melyik hét szam allhatott sorban eredetileg? (S. Bednarova)

Z7 -1-4

Peches tanité néni harom valtozatban készitett felméré dolgozatot az osztalya szamara. Mindegyik
valtozatban egy hasab harom éle volt megadva centiméterekben, és a feladat a hasab térfogatanak ki-
szamitasa volt. Mivel a feladatokat nem szamitotta ki elére, nem sejtette, hogy mindharom valtozatban
ugyanaz az eredmény jon ki. A feladatokban ezek az élhosszak szerepeltek: 12, 18, 20, 24, 30, 33 és
70. A kilenc élhossz koziil, amelyeket Peches tanité néni megadott, most csak ezt a hetet arultuk el, és
azt sem aruljuk el, hogy melyek tartoznak ugyanabba a feladatba. Sikeriil kitalalnotok ennek ellenére
a két kimaradt él hosszat? (L. Simiinek)



Z7 -1-5
Egy haromszog egyik belsé szoge 50°-0s. Mekkora szdget zar be a haromszog masik két belsé szogének
szogfelezbje? (L. Hozova)

Z7T -1-6
Keressiik meg azt a hatjegyli szamkddot, amelyrdl tudjuk, hogy:

Egyetlen szamjegy sem ismétlodik benne.

Tartalmaz 0-t is, de nem az utolsé el6tti helyen.

Ha leirjuk, sehol nincs benne két egymés mellett 4ll6 paros, sem egymas mellett allé paratlan
szamjegy.

A szomszédos szamjegyek kiilonbsége legalabb 3.

Ha a szdmkdédot harom kétjegyi szamra osztjuk, akkor az elsé és a masodik kétjegyiu szam is a
harmadik (tehat utolsd) kétjegyii szam tobbszorose.

(M. Volfova)
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Z8 KATEGORIA

Z8-1-1

A levelez6 matematikaverseny harom forduléban folyik, egyre fokozddd elvarasokkal. A mésodik for-
duléba csak azok a megolddk jutnak tovabb, akik az elsé forduldéban sikeresek voltak, a harmadik
forduléba csak a mésodik fordulé sikeres megolddi jutnak. Mindenki, aki a harmadik, tehat utolsé
fordulé feladatait is sikeresen megoldja, gy6ztes lesz. A verseny legutébbi évfolyamaban a versenyzok
pontosan 14 %-a volt sikeres az els6 forduléban, a masodik fordulé versenyzdinek pontosan 25 %-a ju-
tott tovabb a harmadik forduléba, és a harmadik fordulé versenyzdinek pontosan 8 %-a lett gydztes.
Mennyi az a legkevesebb szamu versenyzo, akik részt vehettek az els6é forduléban? Mennyi lett volna
ebben az esetben a gy6ztesek szama? (M. Petrova)
Z8 -1-2

Adott az ABC egyenlészara haromszog, melynek AB alapja 10 cm hosszu és szarainak hossza 20 cm. S
az AB alap kozéppontja. Osszatok az ABC haromszoget négy S ponton athaladé egyenessel 6t egyenld
teriiletll részre! Hatarozzatok meg milyen hosszi szakaszokat vagnak ki ezek az egyenesek az ABC
haromszog szaraibdl! (E. Trojakova)
Z8-1-3

Olyan 6tjegyil szamot keresiink, amely a kovetkez6 tulajdonsigokkal rendelkezik: palindrom (vagyis
balrdl olvasva és jobbrdl olvasva is ugyanaz), oszthaté 12-vel és a szamjegyei koziil a 2 kozvetleniil a

4 utan all. Hatarozzatok meg az Osszes lehetséges szamot, amely eleget tesz ezeknek a feltételeknek!
M. Mach
Z28-1-4 ( )

A fazekaskorong kozepére egy kockat helyeztiink, amelynek minden lapjara egy természetes szam volt
irva. Kozvetleniil a korong megforgatasa el6tt a mi megfigyel6pontunkbdl a kocka harom lapja, tehat
harom szam volt lathaté. Ezek Gsszege 42 volt. Miutan a korongot 90°-kal elforgattuk, ugyanabbdl a
megfigyel6pontbdl a kocka olyan harom lapjat lattuk, amelyeken a szdmok dsszege 34 volt, majd Gjabb
90°-0s forgatas utan 53 6sszegli harom szamot lattunk.
1. Hatarozzatok meg annak a harom szamnak az Gsszegét, amelyeket a korong tijabb 90°-os elfor-
gatasa utan latunk megfigyel6pontunkbdl.
2. A kocka végig a 6-os szammal jelolt lapon allt. Hatarozzatok meg a kockara irt hat szam legna-
gyobb lehetséges 6sszegét. (L. Simiinek)
Z8 -1-5
Harom testvér, Pankrac, Szervéac ill. Bonifac P, S ill. B évesek. Tudjuk, hogy P, S és B is 16-néal kisebb
természetes szamok, amelyekre érvényes:

5
P=2(B-S5
2 ( )7
S=2(B-P),
B =8(S — P).
Hatarozzatok meg mindharom testvér korat! (L. Hozova)

Z8-1-6
Janka egy 22cm keriiletli téglalapot rajzolt, amelynek oldalhosszai centiméterekben kifejezve egész
szamok. Ezutan a téglalapot maradék nélkiil harom téglalapra osztotta, melyek koziil az egyik méretei
2cm X 6 cm. A harom 1j téglalap keriiletének Gsszege 18 cm-rel t6bb, mint az eredeti téglalap keriilete.
Milyen méretei lehettek az eredeti téglalapnak? Keressétek meg az 6sszes megoldast!

(M. Dillingerova)
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Z9 KATEGORIA
Z9-1-1

Egy galéridban a pénztarosné az egyes latogatdknak olyan sorszamu belépéjegyet ad, ahanyadikként
aznap érkeztek. Az elsé latogaté jegyén l-es, a masodikén 2-es szerepel, és igy tovabb. Napkozben
elfogyott a sarga papir, amire a jegyeket nyomtattak, ezért a pénztarosné piros papiron folytatta a
belépdjegyek nyomtatasat. Az egész nap alatt ugyanannyi siarga jegyet adott el, mint pirosat. Este
észrevette, hogy a sarga belépdjegyeken 1év6 szamok Gsszege 1681-gyel kisebb, mint a piros jegyeken
1év6 szamok Gsszege. Hany belépdjegyet adott el ezen a napon? (M. Mach)
Z9 -1-2

Filoména mobiltelefonjan igy helyezkednek el a szamok:

1
4
7

3
6
9

|OOOOT[\D

Legjobb baratnéje, Klari kilencjegyt telefonszama ilyen tulajdonsagi:

e Klari telefonszaméanak minden szamjegye kiilonbzo.

e Az els6 négy szamjegy nagysag szerinti sorrendben koveti egymast a legkisebbtdl a legnagyobbig,
és a nyomoégombjaik kozéppontjai négyzetet képeznek.

e Az utolsé négy szdmjegy nyomdégombjainak kézéppontjai szintén négyzetet képeznek.

e A telefonszam oszthaté harommal és tttel is.

Hany kiilonbozd kilencjegyti szam lehetne Klari telefonszama? (K. Pazourek)
Z9-1-3

Aléna a mokusokat figyelte a kertben, ahol ez a harom fa volt: lucfenyd, biikk és jegenyefeny6. A
mokusok nyugodtan iiltek a fakon, igy konnyen megszamolhatta éket, 34 volt. Amikor 7 mékus atugrott
a lucfeny6rél a biikkre, akkor a biikkfan ugyanannyi mdékus lett, mint a két feny6n egyiittvéve. Aztan
még atugrott 5 mdkus a jegenyefenyorél a biikkre, ekkor meg a jegenyefeny6n lett ugyanannyi mdkus,

mint a lucfenyén. A biikkfan ekkor mar kétszer annyi mdkus volt, mint a legelején a jegenyefeny6n.

Héany mokus iilt eredetileg az egyes fakon? (M. Mach)
Z9-1-4
Hatarozzuk meg az ACF H K 6tszog keriiletét a 6 cm sugara korbe irt ABCDFEFGHIJK L szabalyos
tizenkétszogben! (K. Pazourek)
H G
1 F
J E
K D
L C
A B
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Z29-1-5

A karacsonyi koncert elétt a didkok 60 sajat készitésti ajandéktargyat kinaltak eladasra. A vételarat
minden vevdé maga hatirozhatta meg és az egész bevételt jotékonysagi célra forditottdk. A koncert
kezdetekor a didkok kiszamitotték, hogy atlagban egy eladott ajandéktargyra hény cent bevétel esik,
és egész szamot kaptak. Mivel nem adtak el mind a 60 terméket, a koncert utan tovabb kinaltak cket
eladasra. A koncert utan még 7 targyat adtak el 6sszesen 2505 centért. FEzzel az egy eladott termékre
es6 bevétel pontosan 130 centre nétt. Hany ajandéktargyat nem sikeriilt eladniuk? (L. Simiinek)

Z9-1-6

Egy téglalap alaka kertben 6szibarackfa né. Ez a fa a kert két szomszédos sarkatdl 5 méter és 12 méter
tavolsadgra van, mikozben a két emlitett kertsarok kozti tavolsag 13 méter. Tudjuk tovabba, hogy az
6szibarack a kert atldjan helyezkedik el. Mekkora lehet a kert tertilete? (M. Mach)
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Mintaként egy régebbi olimpiai feladat megoldasat kozoljiik:
Z8 — 1l — 1 feladat

Adott egy olyan téglalap, melynek oldalhosszai egész szammal fejezheték ki. Ha egyik olda-
lanak hosszat 4-gyel noveljiik, mésik oldaldnak hosszat pedig 5-tel csokkentjiik, az eredeti
téglalapnal kétszer nagyobb teriiletli téglalapot kapunk. Hatarozzatok meg az adott téglalap
oldalhosszait! Talaljatok meg az Gsszes megoldast!

Megoldas. A téglalap oldalainak hosszat jelolje a, b. Az Gj téglalap oldalainak hossza a + 4, b — 5.
A feladat feltétele szerint a két téglalap teriiletére érvényes:

2ab = (a+4)(b—5).
Az egyenletet atalakitjuk:
ab — 4b + 5a = —20,
ab — 4b + 5a — 20 = —40.
Azért vonunk le 20-at, hogy az egyenlet bal oldalat szorzatta tudjuk atalakitani:

(a—4)(b+5) = —40.

A megoldast a —40 szam két tényezére valé bontasaval kapjuk meg. Mivel érvényes a > 0 és b > 0,
ezért a —4 > —4,b+5> 5.

Két lehet6ség van: (—2) - 20 = —40 és (—1) - 40 = —40.

Az els6 esetben olyan téglalapot kapunk, melynek oldalai a = 2, b = 15, teriilete S = 30. Az 0]
téglalap oldalai eszerint a’ = 6, b’ = 10, teriilete pedig S’ = 60, vagyis S’ = 25.

A maésodik esetben olyan téglalapot kapunk, melynek oldalai a = 3, b = 35, teriilete pedig S = 105.
Az 1j téglalap oldalai tehat o’ = 7, b/ = 30 teriilete pedig S’ = 210 és megint érvényes, hogy S’ = 2S.

A feladatnak tehat két megoldéasa van. Az adott téglalap oldalainak hossza vagy 2 és 15 vagy 3 és 35.

Végezetiil egy jo tanacs.

A feladatok nem konnytiek, ezért ne adjatok fel, ha mindjart nem jottok ra a megoldasra. Kisérletez-
zetek, rajzoljatok, ,jatszadozzatok el“ a feladattal! Néha az segit, ha valamilyen konyvben utananéztek,
és kerestek egy hasonlé megoldott feladatot, de az is megtérténhet, hogy harom nap milva egyszer
csak eszetekbe villan a helyes megoldas.

A versenyt a Szlovak Koztarsasag Oktatasi Minisztériuma a Szlovak Matematikusok és Fizikusok
Egyesiiletével karoltve irja ki, és a Matematikai Olimpia Szlovakiai Bizottsaga, jarasi szinten a jarasi
bizottsagok irdnyitjak. Az iskoldkban a versenyt a matematikatanarok szervezik.

Kérdéseitekkel forduljatok matematikatanarotokhoz.

Végiil szeretnénk felhivni a figyelmet kiilonb6z6 levelezé szeminariumokra, amelyek az Al és NyG
didkjainak vannak szanva. Ezek a versenyek nem csak j6 formai az MO-ra val6 felkésziilésnek, hanem
altalaban segitik tokéletesiteni a matematikai gondolkodast. Ehhez hozzajarulnak a nagyon népszeri
befejezé taborok a legjobb megolddk szamara. Az SKMO pld. a SEZAM és SEZAMKO szeminéariu-
mokat ajanlja, amelyek JSMF Zilina égisze alatt miikodnek. E szeminariumok feladatai alkotasdban
az MO Feladatbizottsaganak néhany tagja is részt vesz. Az SKMO tobb tagja viszont egyiittmiikodik
a STROM egyesiiletben (UPJS Kogice helyszinnel) a MATIK és MALYNAR szeminariumok szervezé-
sében. Részt vehetnek a PIKOMAT szeminariumban (a P-MAT, n.o. szervezi), vagy a RIESKY sze-
minadriumban (a pozsonyi Gymn. Grosslingova szervezi). Részletes informéacidk a|sezam. sk, strom. sk,
www.pikomat.sk ill. riesky. sk honlapokon talalhatdk.
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