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1 A következő 2022 tört közül mennyinek van egész számú értéke?
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(Jaroslav Zhouf)
2 A röpdolgozatokon szerzett jegyekből egy tanulónak az átlaga pontosan1,12. Bizonyı́tsd be, hogy a jegyek között

legalább 22 darab egyes van. (A lehetséges jegyek 1, 2, 3, 4, 5.)
(Josef Tkadlec)

3 Egy𝐴𝐵𝐶 háromszögben jelölje𝑀 az𝐴𝐵 oldal;𝑁 az𝐴𝐶 oldal; valamint𝑃 az𝑀𝑁 szakasz középpontját. Bizonyı́tsd
be, hogy ha |𝑀𝑁| = |𝐴𝑃|, akkor 𝐵𝑃 ⟂ 𝐶𝑃.

(Patrik Bak, Eliška Macáková)
4 Akövetkező játékot játsszuk. Az asztalon kezdetben 𝑘 kupac van, amelyekben sorra 1, 2, 3, …, 𝑘 darab zseton van.

Egy lépésben kiválasztunk két kupacot és egyforma mennyiségű zsetont távolı́tunk el mindkettőből. A célunk
az, hogy az asztalon csupán egy zseton maradjon. Sikerülhet‑e ez, ha
a) 𝑘 = 10,
b) 𝑘 = 11?

(Radek Horenský)
5 Legyen𝐴𝐵𝐶𝐷𝐸 egy szabályos ötszög. Az𝐴𝐶 átló és az𝐴𝐵 oldal tengelyénekmetszéspontját jelölje 𝐹. Bizonyı́tsd

be, hogy az 𝐴𝐵𝐶 és 𝐶𝐷𝐹 háromszögek területe egyforma!
(David Hruška)

6 Határozd meg azt a legnagyobb 𝑛 természetes számot, amelyre 𝑛 ≥ 10 és az {1, 2, … , 𝑛} halmaz tetszőleges 10
különböző elemére igaz a következő állı́tás: Ha a10 elemközött nincs prı́mszám, akkor közülük valamelyik kettő
összege prı́mszám.

(Ján Mazák)
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