MATEMATICKA OLYMPIADA 2022/2023

Zadania aloh domaceho kola kategorie C

(madarska verzia)

1 A kovetkez6 2022 tort koziil mennyinek van egész szamu értéke?
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(Jaroslav Zhouf)

2 Arodpdolgozatokon szerzett jegyekbdl egy tanulonak az atlaga pontosan 1,12. Bizonyitsd be, hogy a jegyek kozott
legaldbb 22 darab egyes van. (A lehetséges jegyek 1, 2, 3, 4, 5.)

(Josef Tkadlec)

3 Egy ABC haromszdgben jeldlje M az AB oldal; N az AC oldal; valamint P az M N szakasz k6zéppontjat. Bizonyitsd
be, hogy ha [MN| = |AP|, akkor BP L CP.

(Patrik Bak, Eliska Macakova)

4 Akovetkezd jatékot jatsszuk. Az asztalon kezdetben k kupac van, amelyekben sorra 1, 2, 3, ..., k darab zseton van.
Egy 1épésben kivalasztunk két kupacot és egyforma mennyiségii zsetont tavolitunk el mindkettéb6l. A célunk
az, hogy az asztalon csupan egy zseton maradjon. Sikeriilhet-e ez, ha

a) k=10,
b) k=117
(Radek Horensky)

5 Legyen ABCDE egy szabalyos 6tszog. Az AC atl6 és az AB oldal tengelyének metszéspontjat jelolje F. Bizonyitsd
be, hogy az ABC és CDF haromszogek teriilete egyforma!

(David Hruska)

6 Hatdrozd meg azt a legnagyobb n természetes szamot, amelyre n > 10 és az {1, 2, ..., n} halmaz tetszéleges 10
kiilonb6z6 elemére igaz a kovetkezd allitas: Ha a 10 elem kdzott nincs primszam, akkor koziiliik valamelyik kettd
0sszege primszam.

(Jan Mazak)

Termin odovzdania rieseni: 16.1.2023




