MATEMATICKA OLYMPIADA 2022/2023

RiesSenia uloh okresného kola kategorie Z5

1 Kanva plna mlieka ma hmotnost 35 kg. T4 istd kanva s polovicnym mnoZstvom mlieka ma hmotnost 18 kg.

Kol'ko kilogramov vazi prazdna kanva?

(Libuse Hozova)
RieSenie 1:
Rozdiel hmotnosti 35 kg — 18 kg ¢iZe 17 kg zodpoveda polovici mlieka bez kanvy. VSetko mlieko bez kanvy preto
vazi 2 - 17 kg ¢iZe 34 kg.
Teda rozdiel 35 kg — 34 kg ¢iZe 1 kg zodpoveda prazdnej kanve.
Prazdna kanva vazi 1 kg.
RieSenie 2:
Kanva s polovi¢cnym mnoZstvom mlieka vazi 18 kg. Teda hmotnost 2 - 18 kg ¢ize 36 kg zodpoveda hmotnosti
vSetkého mlieka a dvoch kanvi. Rozdiel 36 kg — 35 kg ¢ize 1 kg zodpoveda prazdnej kanve.
Prazdna kanva vazi 1 kg.
Pokyny:
4 body za pomocné vypocty a ivahy (napr. pri prvom rieSeni 2 body za hmotnost polovicného mnozstva mlieka
a 2 body za hmotnost vSetkého mlieka bez kanvy); 2 body za dorieSenie tlohy a vysledok.

2 Dvaja strazcovia dohliadajii na miestnost, ktorej tvar a rozmery su znazornené na obrazku. Kazdé dve susedné
steny su navzajom kolmé, rozmery su uvedené v metroch. Strazcovia stoja tesne pri stene v miestach oznacenych
kruzkami. Spoloc¢ne takto maji pod dohladom celti miestnost, pritom len na ¢ast miestnosti m6zu dohliadnut
obaja sucasne.
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a) Vyznacte v obrazku cast miestnosti, kam mo6zu dohliadnut’ obaja strazcovia.
b) Kol'kokrat je cela miestnost vacsia ako cast, kam mo6Zu dohliadnut obaja strazcovia?
(Karel Pazourek)
RieSenie:
Celd miestnost' je moZné rozdelit na Stvorce so stranou 10 metrov ako na obrazku. Casti miestnosti, ktoré vidia

jednotlivi strazcovia, st vyznacené Srafovanim dvojakého druhu. Ta cast, na ktoru vidia obaja stcasne, je teda
Srafovana dvojito:



S

Tato Cast’ pozostava zo 4 Stvorcov, celd miestnost zo 16 Stvorcov. Celd miestnost je teda 4-krat vacsia ako cast,
kam mo6zu dohliadnut’ obaja strazcovia.

Poznamka:
Celd miestnost je moZné rozdelit' na hrubsie ¢asti podla toho, ¢i st pod kontrolou niektorého alebo oboch straz-

cov. To st obdiZniky s rozmermi 30 m X 20m, 20m x 30 m a $tvorec 20m X 20 m. Cela miestnost’ zodpoveda
obdlzniku s rozmermi 80 m X 20 m, dvojito Srafovana ¢ast ma rozmery 20 m X 20 m, Co je prave Stvrtina celku.

Pokyny:

2 body za znazornenie Casti videnej oboma strazcami; 2 body za pomocné delenie miestnosti; 2 body za doriese-
nie Ulohy a vysledok.

3 Najdite vSetky cisla s nasledujucimi vlastnostami:
e (islo je parne,
e (islo je dvojciferné,
« stcet jeho Cislic je vacsi ako 6,
e (islica na mieste desiatok je aspon o 4 vacSia ako Cislica na mieste jednotiek.
(Miroslava Farkas Smitkova)
Riesenie:
Parne Cisla maju na mieste jednotiek parnu cislicuy, t. . 0, 2, 4, 6 alebo 8. Ak Cislica na mieste desiatok ma byt

aspon o 4 vacsia ako Cislica na mieste jednotiek, tak nemoze byt na mieste jednotiek ani 6 ani 8 (po pripocitani
4 by sme dostali ¢islo vacSie ako 9). Na mieste jednotiek moze byt len 0, 2 alebo 4.

¢ Ak je na mieste jednotiek ¢islica 0, musi byt podla Stvrtej podmienky na mieste desiatok ¢islica vac¢sia alebo
rovnaka ako 4. Aby platila podmienka o stcte Cislic, musi byt na mieste desiatok aspori ¢islica 7. Vyhovujuce
Cisla su
90, 80, 70.

» Ak je na mieste jednotiek Cislica 2, musi byt podla Stvrtej podmienky na mieste desiatok Cislica vacsia alebo
rovnaka ako 6. Tym je splnend aj tretia podmienka o sucte Cislic. Vyhovujuce ¢isla sa

92, 82, 72, 62

¢ Ak je na mieste jednotiek Cislica 4, musi byt podla Stvrtej podmienky na mieste desiatok Cislica vacsia alebo
rovnaka ako 8. Tym je splnend aj tretia podmienka o sucte ¢islic. Vyhovujuce ¢isla sa

94, 84.

RieSenim pulohy je vysSie uvedenych 9 cisel.
Pokyny:

2 body za obmedzenie ¢islic na mieste jednotiek; 2 body za dalSie ¢iastkové pozorovania; 2 body za dplnost
odpovede.

Pri kazdej ulohe sa za akékolvek tplné rieSenie prideluje 6 bodov.

Ak Ziak riesi ulohu postupom, ktory sa odliSuje od vSetkych tu uvedenych rieseni, ale Glohu nevyriesi uplne, bodovacia schéma sa zvoli tak, aby
Co najlepsie koresSpondovala s ndvrhom hodnotenia tu uvedenym.

Uspe$nym rieSitelom je ten Ziak, ktory ziska 9 alebo viac bodov.




Opét upozornujeme na moznost zverejnit vysledkovi listinu okresného kola na oficialnej stranke Slovenskej komisie MO https://skmo.sk. Staci
poslat vysledkovi listinu e-mailom na adresu skmo@skmo.sk v takom formate, v akom si ju Zelate zverejnit na internete.

Prosime, aby ste dodrzali oznacenie poradia podla nasledovného prikladu: Ak prave 5 Ziakov dosiahne viac bodov ako ziak X. Y. a prave traja Ziaci
(vratane X. Y.) dosiahnu rovnako vela bodov ako X. Y., tak ziakovi X. Y. patri v poradi 6.-8. miesto, pripadne skratene len 6. miesto. Analogickym
postupom sa urcuje umiestnenie vSetkych ziakowv.
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