MATEMATICKA OLYMPIADA 2023/2024

Zadania aloh domaceho kola kategorie B

1 Kol'’ko neprazdnych podmnoZzin mnoziny {0, 1, ..., 9} ma sucet prvkov delitelny 3?
(Eliska Macakova)
2 Urcte vSetky mozné hodnoty vyrazu
a®+b3+c3
(b+c)+(c+a)+(a+b)?

ak a, b, c st redlne ¢isla také, Ze plati
a b c

b+c c+a a+b

(Michal Rolinek)

3 Nech E je stred strany AD obdiznika ABCD. Nech pita F kolmice z vrcholu B na priamku CE lezi vnitri Gise¢ky
CE. Nech G je pata kolmice z bodu F na stranu AD. DokazZte, Ze priamka CE rozpoluje uhol AFG.

(Jaroslav Svréek)
4 Rozhodnite, ¢i existuje patica kladnych celych cisel
a) (a,a,a,a,b), kde a, b st rozne ¢isla,
b) (a,a,b,b,c),kde a, b, c st rdzne Cisla,
v ktorych je kazdé z tychto cisel delitelom stctu kazdych troch zo zvys$nych Styroch cisel.
(Jaroslav Zhouf)

5 Nech pomer polomeru kruznice vpisanej do pravouhlého trojuholnika a polomeru kruznice jemu opisanej je
2 : 5. Dokazte, Ze dlzka jednej z jeho stran je aritmetickym priemerom dlZok zvySnych dvoch stran.

(Maria Domanyova)
6 Rozhodnite, ¢i mozno Stvorcovu tabul'ku 4 X 4 vyplnit navzdjom ré6znymi prirodzenymi ¢islami od 1 do 16 tak,
Ze v kazdom riadku aj kazdom stlpci existuje Cislo, ktorého 7-nasobok je suctom zvysnych troch cisel.

(Jaromir Simsa)

Termin odovzdania rieSeni: 23.1.2024




