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Zadania úloh domáceho kola kategórie C

1 Existuje 10 po sebe idúcich prirodzených čı́sel, ktoré sú postupne deliteľné čı́slami 9, 7, 5, 3, 1, 1, 3, 5, 7, 9?
(Jaroslav Zhouf)

2 Nech 𝑀 je stred prepony 𝐴𝐶 pravouhlého trojuholnı́ka 𝐴𝐵𝐶, pričom platı́ |𝐵𝐶| = |𝐶𝑀|. Dokážte, že kružnice
opı́sané trojuholnı́kom 𝐴𝐵𝐶 a 𝐴𝐵𝑀majú rovnaké polomery.

(Michal Pecho)
3 Majme 20 výrokov:

„Mám práve 1 sestru.“ „Mám práve 1 brata.“
„Mám práve 2 sestry.“ „Mám práve 2 bratov.“
… …
„Mám práve 10 sestier.“ „Mám práve 10 bratov.“

a) Každý zo štyroch vlastných súrodencov vyslovil iný z týchto 20 výrokov. Je možné, že všetci štyria mali prav‑
du?

b) Nájdite najväčšie prirodzené čı́slo 𝑛 také, že každý z 𝑛 vlastných súrodencov môže vysloviť iný z týchto 20
výrokov a mať pravdu.

(Josef Tkadlec)
4 Koľko usporiadaných štvorı́c kladných celých čı́sel (𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑) so súčtom 100 splƵňa rovnice

(𝑎 + 𝑏)(𝑐 + 𝑑) = (𝑏 + 𝑐)(𝑎 + 𝑑) = (𝑎 + 𝑐)(𝑏 + 𝑑)?

(Patrik Bak)
5 Na tabuli sú napı́sané čı́sla 1, √2, √3. V každom kroku čı́sla 𝑎, 𝑏, 𝑐 napı́sané na tabuli zotrieme a nahradı́me ich

čı́slami 𝑎𝑏, 𝑏𝑐, 𝑐𝑎. Zistite, či po nenulovom počte krokov bude niektoré z čı́sel napı́saných na tabuli prirodzené.
(Jaroslav Zhouf)

6 Daný je obdlƵžnik 𝐴𝐵𝐶𝐷, pričom |𝐴𝐵| ∶ |𝐵𝐶| = 2 ∶ 1. Na jeho stranách 𝐴𝐵, 𝐵𝐶, 𝐶𝐷, 𝐷𝐴 sú dané postupne body
𝐾, 𝐿,𝑀, 𝑁 tak, že 𝐾𝐿𝑀𝑁 je obdlƵžnik a platı́ |𝐾𝐿| ∶ |𝐿𝑀| = 3 ∶ 1. Vypočı́tajte pomer obsahov obdlƵžnikov 𝐴𝐵𝐶𝐷
a 𝐾𝐿𝑀𝑁.

(Josef Tkadlec)

Termı́n odovzdania riešenı́: 23. 1. 2024


