MATEMATICKA OLYMPIADA 2023/2024

Zadania aloh domaceho kola kategorie C

1 Existuje 10 po sebe idtcich prirodzenych cisel, ktoré su postupne delitelné ¢islami9, 7,5, 3,1, 1, 3,5, 7, 9?
(Jaroslav Zhouf)

2 Nech M je stred prepony AC pravouhlého trojuholnika ABC, pricom plati |BC| = |CM|. Dokazte, Ze KruZnice
opisané trojuholnikom ABC a ABM maju rovnaké polomery:.

(Michal Pecho)
3 Majme 20 vyrokov:

»,Mam prave 1 sestru.” »,Mam prave 1 brata.”
»,Mam prave 2 sestry.” »,Mam prave 2 bratov.
»,Mam prave 10 sestier.* ,Mam prave 10 bratov.

a) Kazdy zo Styroch vlastnych sirodencov vyslovil iny z tychto 20 vyrokov. Je mozné, Ze vSetci Styria mali prav-
du?
b) Najdite najvacsie prirodzené Cislo n také, ze kazdy z n vlastnych sirodencov moéze vyslovit iny z tychto 20
vyrokov a mat pravdu.
(Josef Tkadlec)
4 Kolko usporiadanych $tvoric kladnych celych &isel (a, b, ¢, d) so su¢tom 100 spiiia rovnice

(@a+b)(c+d)=b+c)a+d) = (a+c)b+d)?

(Patrik Bak)

5 Na tabuli st napisané cisla 1, V2,/3.V kazdom kroku &isla a, b, ¢ napisané na tabuli zotrieme a nahradime ich

¢islami ab, bc, ca. Zistite, ¢i po nenulovom pocte krokov bude niektoré z ¢isel napisanych na tabuli prirodzené.

(Jaroslav Zhouf)

6 Dany je obdiznik ABCD, pri€om |AB| : |BC| = 2 : 1. Na jeho stranach AB, BC, CD, DA st dané postupne body

K, L, M, N tak, Ze KLMN je obdlznik a plati |KL| : |LM| = 3 : 1. Vypocitajte pomer obsahov obdlznikov ABCD
aKLMN.

(Josef Tkadlec)

Termin odovzdania rieSeni: 23.1.2024




