MATEMATICKA OLYMPIADA 2023/2024

Zadania aloh domaceho kola kategorie B

(madarska verzia)

1 A{0,1,...,9} halmaznak hany olyan nemiires részhalmaza van, amelyben az elemek 6sszege oszthat6 3-mal?
(Eliska Macakova)
2 Hatarozd meg az
a®+ b3 +¢3
(b+c)+(c+a)+(a+b)

kifejezés dsszes lehetséges értékét, ha a, b, ¢ olyan valds szamok, amelyekre

a b c

b+c c+a a+b

(Michal Rolinek)

3 Legyen E az ABCD téglalap AD oldalanak ko6zéppontja. A B pontbdl CE egyenesre vetitett meréleges F talppont-
jalegyen a CE szakasz egy bels6 pontja. Tovabba, jel6lje G az F pontbdl AD oldalra htizott merdéleges talppontjat.
Bizonyitsd be, hogy a CE egyenes felezi az AF G szoget!

(Jaroslav Svréek)
4 Dontsd el, hogy 1étezik-e olyan pozitiv egész szamokbdl allé
a) (a,a,a,a,b) szamotos, ahol a, b egymastol kiillonboz6 szamok;
b) (a,a,b,b,c) szamotos, ahol a, b, ¢ egymastdl kiilonb6z6 szamok;
amelyben minden szam oszt6ja a maradék négy szambdl tetsz6legesen kivalasztott harom szam 6sszegének!
(Jaroslav Zhouf)

5 Egy derékszogii haromszog beirt ill. koriilirt korének a sugara r ill. R. Legyen r : R = 2 : 5. Bizonyitsd be, hogy
ezen haromszog egyik oldalanak hossza a masik ketté hosszanak szamtani kozépértéke!

(Méria Domanyova)

6 Dontsd el, hogy egy 4 X 4-es négyzetes tablazat kitolthetd-e az egymastol kiilonbozd 1-tdl 16-ig terjedd ter-
mészetes szamokkal gy, hogy minden sorban és minden oszlopban taldlhatd legyen olyan szam, amelyiknek
hétszerese a maradék harom szam 6sszegével egyenld.

(Jaromir Simsa)

Termin odovzdania rieseni: 23.1.2024




