MATEMATICKA OLYMPIADA 2023/2024

Zadania aloh domaceho kola kategorie C

(madarska verzia)

1 Létezik-e olyan 10 egymast kdvetd természetes szam, amelyek rendre oszthatéak a 9, 7,5,3,1,1,3,5,7,9
szamokkal?

(Jaroslav Zhouf)

2 Jelolje M a derékszogli ABC haromszog AC atfogbjanak kozéppontjat, mikozben fennéll a |[BC| = |CM| egyen-
16ség. Bizonyitsd be, hogy az ABC és ABM haromszogek koréirt koreinek sugarai egyenl6 hossztusagiak!

(Michal Pecho)
3 Legyen 20 kijelentésiink:

»Pontosan 1 lanytestvérem van.” ,Pontosan 1 fiutestvérem van.”
,Pontosan 2 lanytestvérem van.” ,Pontosan 2 fiutestvérem van.”
»Pontosan 10 lanytestvérem van.“ ,Pontosan 10 fiutestvérem van.”

a) Ezen 20 kijelentés koziil négy édestestvér mindegyike mas kijelentést tett. Lehetséges, hogy mind a négy
igazat mondott?

b) Keresd meg azt a lehetd legnagyobb n természetes szamot, amelyre n édestestvér mindegyike kiilonb6z6
kijelentést tehessen ezen 20 kijelentés koziil, és mindegyikiik igazat mondjon!
(Josef Tkadlec)

4 Hany olyan 100 6sszeg(i pozitiv egészekbdl all6 rendezett (a, b, ¢, d) szdmnégyes létezik, amely kielégiti a ko-
vetkezd egyenléségeket:
(a+b)(c+d)y=bB+c)(a+d)=(a+c)(b+d)?

(Patrik Bak)

5 Egy tablara felirtuk az 1, V2, V3 szamokat. Egy 1épésben a tablara felirt a, b, ¢ szamokat letoroljiik, s helyiikbe
az ab, bc, ca szamokat irjuk. Hatdrozd meg, hogy nullatél kiillonb6z6 szamu 1épés utan el6fordulhat-e, hogy
a tablan szerepld szamok valamelyike természetes szam legyen!

(Jaroslav Zhouf)

6 Adott az ABCD téglalap, amelyben |AB| : |[BC| = 2 : 1. Atéglalap AB, BC, CD, DA oldalain rendre felvettiik a K,
L, M, N pontokat ugy, hogy KLMN egy olyan téglalapot alkot amelyben |KL| : |[LM| = 3 : 1. Szadmold kiaz ABCD
és KLMN téglalapok terileteinek aranyat!

(Josef Tkadlec)

Termin odovzdania rieseni: 23.1.2024




