MATEMATICKA OLYMPIADA 2023/2024

Zadania aloh krajského kola kategorie A

1 Tabul'ku 3 X 3 vyplnime navzajom ré6znymi prirodzenymi cislami od 1 do 9. Potom vypoci-
tame sucet c¢isel v kazdom zo Styroch Stvorcov 2 X 2 a tieto Styri sucty zapiSeme vzostupne.
Rozhodnite, ¢i tak m6Zeme ziskat’ postupnost’

a) (24,24,25,25),
b) (20,23, 26,29).

2 Urcte vSetky dvojice (k, n) kladnych celych ¢isel takych, Ze existuju kladné celé ¢isla a, b také,
Ze plati
D(a+k,b) =n-D(a,b),

pricom D(x, y) oznacuje najvacsi spolocny delitel kladnych celych cisel x a y.

3 Nech k je kruZnica opisana danému ostrouhlému trojuholniku ABC. Nech P je vnutorny bod
toho obluka BC kruznice k, ktory neobsahuje bod A. Ozna¢me Q priesec¢nik Useciek AP a BC
a U aV stredy kruznic opisanych postupne trojuholnikom BPQ a CP Q. Dokazte, Ze ak priamka
UV prechadza niektorym vrcholom trojuholnika ABC, tak jeden z bodov U a V leZi na kruZnici
k.

4 Sucet 74 (nie nutne roznych) realnych cisel z uzavretého intervalu [4, 10] je 356. Urcte naj-
vacsiu moznu hodnotu suctu ich druhych mocnin.

Krajské kolo MO kategorie A sa kona v utorok 16. januara 2024 od 8:30 do 12:30. Sutaziaci teda majui na rieSenie
uloh 4 hodiny c¢istého casu.

Za kazdu ulohu moze sataziaci ziskat 6 bodov. UspeSnym rieSitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov.
Pocas sutaZe nie je dovolené pouzit kalkulacky ani zZiadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
Tieto tdaje sa Ziakom oznamia pred zaciatkom sutaZe.

Riesenia tloh budu v deni sttaze od 14:30 dostupné na internetovych adresach www.olympiady.sk a skmo.sk.
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