MATEMATICKA OLYMPIADA 2023/2024

Zadania aloh krajského kola kategorie A
(madarska verzia)

1 Az 1-t6l 9-ig terjedd természetes szamok mindegyikét pontosan egyszer hasznalva kitoltiink
egy 3 X 3-as tablazatot. Ezutan kiszamitjuk mind a négy 2 X 2-es négyzetes tablazatban a négy
szam 0Osszegét és a keletkezett négy dsszeget noévekvd sorrendben leirjuk. Dontsd el, hogy
megkaphatjuk-e ily modon a kovetkezd sorozatokat:

a) (24,24,25,25),
b) (20,23,26,29).

2 Hatarozd meg az 6sszes olyan pozitiv egész szamokbdl all6 (k, n) szampart amelyre 1éteznek
olyan pozitiv egész a, b szamok, hogy fennalljon a

D(a+k,b) =n-D(a,b)

egyenldség, ahol D(x, y) a pozitiv egész x és y szamok legnagyobb ko6zds osztojat jeloli.

3 Jelolje k az adott hegyesszogli ABC haromszog koré irt korvonalat. Legyen P az A csicsot nem
tartalmazo, k korvonalon fekvé BC korivének egy belsé pontja. Jelolje Q az AP és BC szaka-
szok metszéspontjat, tovabba U, ill. V rendre a BPQ ill. CPQ haromszogek koréirt koreinek
kozéppontjat. Bizonyitsd be, hogy ha az UV egyenes atmegy az ABC haromszog valamelyik
csucsan, akkor az U és V pontok valamelyike a k korvonalra illeszkedik!

4 A[4,10] zart intervallumbol vett 74 (nem feltétleniil kiilonb6z6) szam 6sszege 356. Hatarozd
meg legfeljebb mennyi lehet ezen szdmok négyzeteinek 6sszege!

Krajské kolo MO kategorie A sa kona v utorok 16. januara 2024 od 8:30 do 12:30. Sutaziaci teda majui na rieSenie
uloh 4 hodiny c¢istého casu.

Za kazdu ulohu moze sataziaci ziskat 6 bodov. UspeSnym rieSitelom je ten ziak, ktory ziska 10 alebo viac bodov.
Pocas sutaZe nie je dovolené pouzit kalkulacky ani Ziadne iné elektronické pristroje a Ziadne pisomné materialy.
Tieto tdaje sa Ziakom oznamia pred zaciatkom sutaZe.

Riesenia tloh budu v deni sttaze od 14:30 dostupné na internetovych adresach www.olympiady.sk a skmo.sk.
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